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Giris
Tejribanin gorkezisi yaly, matematika okuwcylaryn ko-

plsi Ggin in kyn, gyzyksyz ders hasaplanylyar. Matematika
dersine bolan gyzyklanmany doretmek matematika mugal-
lymlarynyn 6niinde duran in wajyp we gayragoyulmasyz we-
zipelerin biridir. Tejribeli mugallymlar matematikanyn 6zbo-
lusly ayratynlygyny, 6zline cekijiligini 6rén yerlikli peyda-
lanmak bilen 6z okuwgylarynyn kopusini bu dersin yesiri,
bendisi edip goymagy basaryarlar we 6z islerinde uly Ustiin-
liklere eye bolyarlar. Okuwcylarda matematika dersine bolan
sOygini doretmekde meselelerin mimkingiligi 6ran uludyr.
Goraymage cozllisi yonekeyje yaly bolup gériinyan, emma
yeterlik derejede ¢ylsyrymly meseleler okuwgylarda uly gy-
zyklanma doredyar. Su gollanmada haédurlenyan meseleleri
okuwcylara sapakda (sapagyn sonunda okuwcylar yadan ma-
hallary), synpdan dasary islerde hédirlemek bolar. Bu gol-
lanmadan alnan mesele-mysallary 4-10-njy synplaryn okuw-
cylaryna hodurlap bolar. Bu meselelerin kopusinin hasapla-
ma isleri yonekey. Emma bu meselelerin ¢ozilisini tapmak
welin dogry, esasly we yzygiderli pikir yoretmegi talap ed-
yar. Seyle meseleler okuwcylarda matematika dersine hdwes
doretmdage yardam etmek bilen ¢édklenmén, eysem okuwcyla-
ryn logiki pikirlenmek basarnyklaryny hem ésdiryar. Bu
bolsa matematikany tsttnlikli 6wrenmegin girewidir. Logiki
pikirlenmek basarnyklary caga doglanda ona tayyar gérni-
sinde berimeyar. Logiki pikirlenmek ukyby we basarnyklary
matematika dersi doredijilikli dwredilende dsdurilyar we ber-
kidilyar. Bu basarnyklar bolsa okuwcylaryn matematikany
ustunlikli 6zlesdirmeklerinin esasy bolup duryar.

Dogry yaly, emma logika ters gelyan pikire sofizm diyilyar.
Sofizmler hem okuwegylarda uly gyzyklanma déredip, mate-



matikany incelik bilen 6rén cunnur éwrenmége yardam
edyar.

Degisme we logiki hasiyetli meseleler
1. 5 sany sem yanyp dur. Olaryn ikisini é¢urdiler. N&ce sem
galar?
2. Uzynlygy 5 metr bolan agac bar. Ony 1 metrden kesmeli.
Eger agajy kesmek ti¢in bir minut gerek bolsa, onda agajy
néce minutda 1 metrlik béleklere bolmek bolar ?
3. Guslaryn surusi ucup gelyar. Sunlukda bir gus 6nden, ikisi
yzdan, biri yzdan ikisi 6nden, biri ikisinin arasynda, tgusi bir
hatarda ugyar. Ahli guslaryn sany nace?
4. Gapda 4 alma bar. 4 adamyn her birine bir alma yeter yaly
we bir alma bolsa gapda galar yaly edip olary nadip bolmeli?
5. Aman we Meret mugallymlarynyn Milli bahar bayramyny
gutlamak ticin birndce giil aldylar. Yolda Aman seyle diydi:
“Eger sen gullerinden 4 sanysyny mana bersen, menin gulle-
rimin sany seninkiden iki esse kop bolar”. Meret Amana yiiz-
lenip: "Eger sen mana 4 gul bersen bizin gullerimiz denle-
ser”-diydi. Olaryn hersinde néce gul bar?
6. Aman, Meret, Arslan, mekdebe baryarkalar i¢c sany
asyk tapdylar. Eger Amanyn bir 6zi mekdebe baryan bolsa,
ol néce asyk tapardy?
7. Bir yumurtgany bisirmek t¢in 4 minut gaynadyarlar. Dort
yumurtgany bisirmek (gin olary ndce minutlap gaynatmaly?
8. Oglanjyk mekdepden gelyarka bazara sowulyp alma satyn
aldy. Satyjy ona iki durli , yagny 20 tenneden uly , 10
tenneden bolsa kici almalary almagy teklip etdi. Oglanjyk 10
tenne berip, Kici almany satyn aldy. Ol dylerine gelip
almany iyjek wagty seyle pikir etdi: “Men satyja 6n 10 tenne
berdim , bu almanyn bahasam 10 tenne. Eger men bu almany
satyja yzyna gaytaryp bersem, onda menin ona 20 tenne
téledigim bolar. Diymek, men ondan 20 tennelik uly almany
hem satyn alyp bilerin®“. Oglanjyk kici almasyny alyp bazara

tarap ylgap gitdi. Ol 6ziinin kici almasyny uly alma ¢alysmak
arzuwyna yetip bilermi?

9. Uc dogan bir otagda yasayardy. Olaryi her haysynyi 6z
asma gulpy we sol gulpy acyan yeke-tak acary bardy.Dogan-
laryn her biri dine 6z acaryny we gulpuny ulanyp, otaga girip
biler yaly gapyny nadip gulplamaly?

10. Aman we Meret mekdebin mejlisler zalynda oturgyclary
tertiplesdirip goyyardylar. Aman Merede: “ Sen su 12 otur-
gyjy her hatarda 5 oturgyc bolar yaly 3 hatara yerlesdirip
bilermin? “ diydi. Meret birndge sowsuz synanysykdan son
oturgyclary talap edilisi yaly goydy. Soinra Meret Amana :
“Sen su 12 oturgyjy her hatarda 4 oturgyc¢ bolar yaly 4 hatara
yerlesdirip bilermin?” diydi . Aman hem kop pikirlenip
oturgyclary talap edilisi yaly goydy. Meret oturgyclary nahili
goydy? Aman oturgyclary nahili goydy?

11. Arasyndaky uzaklyk 21 m bolan arca agajyndan tut aga-
jyna tarap tomzak, onun garsysyna tut agajyndan arca agajy-
na tarap bolsa cekirtge baryar. Tomzak 1dm gecyancad, gekir-
tge 2 m gegyér. Olar arca agajyndan nédge uzaklykda dusu-
sarlar?

12. Begeng irden oyananda diwar sagadyn islemanligini gor-
di. Ol sagada téze batarey goyup dogry wagty goyjak bolan-
da basga isleyan sagadyn yoklygy belli boldy. Sagadyn néce
boanlygyny bilmek (cin ol beyleki kdcede yasayan dosty
Amanlara gitdi. Ol Amanlara gelen dessine sagada seretdi.
Begen¢ Aman bilen birsalym oturandan son sagadyn néce
bolanlygyny bilip dylerine gytdy. Ol dylerine gelip, diwar
sagatda hakyky wagty goymagy basardy. Begenc bu isi n&hi-
li yerine yetirdi.

13. Her giin Fransiyanyii Gawr saherinden Nyu-York séhe-
rine tarap yolaggy parahody ugrayar. Nyu-Yorkdan hem her
glin Gawra tarap sol bir wagtda yolaggy parahody ugrayar.
Bu aralygy gecmek (cin parahodlara 7 gije-gtindiz gerek bol-



yar. Magtymguly ayynyni 8-ine Gawrdan Nyu-Yorka tarap
yola diisen parahod 6z yolunda Nyu-Yorkdan Gawra baryan
néce parahoda dusar?

14. Aman we Meret esekli ota gidyéardiler. Sonda olar
kopleng 6z eseklerini yarysdyryardylar. Bir gezek Amanyn
esegi birinji bolsa, beyleki gezek Meredin esegi birinjiligi
alyardy. Olar bu yaryslardan yadap bir gezek: “Kimin esegi
birinji bolup dal-de, eysem ikinji bolup pellehana gelse sol
hem yeniji bolsun” diyip sertlesdiler. Hemmelerin bu
6zbolusly yarysy synlaslary gelydrdi. Emma Amanam
Meredem eseklerinin jylawlaryny cekip, olara bir adim hem
atdirman otyrdylar. Tomasagylar: “Bu jedelin manysy yok.
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Ikisi hem eseklerinin jylawyny ceker oturarlar” diyisdiler.
Sonda yasuly suwcy Cary aga:”Men hazir bularyn gulagyna
bir jadyly s6z aydaryn welin eseklerini ayakaldygyna
capdyryp ugrarlar” diydi. Bu hakykatdan-da seyle boldy.
Cary aga olaryn gulagyna cawus ¢akdy welin olar esekden

bokip dislp, gaytadan esege atlanyp capyp basladylar. Olar
bir birinden ozjak bolup esekleri gamgylayardylar. Yarysyi
ahyrynda esegi ikinji bolup pellehana gelen yeniji diyip
yglan edildi.

Cary aga oglanlara name diydika?
15. Bazarda Aman uly gawunlary Myrat bolsa kici gawun-
lary satyn aldy. Uly gawunlar kigilere garanynda iki esse
gymmatdy. Eger Myrat Amandan 3 esse kdp gawun satyn
alan bolsa, olaryn haysysy kop pul toledi?
16. Oyna baslamankalar Amanyn Myratdan 5 asygy kopdi.
Myrat Amanyn 4 asygyny utup aldy. Indi kimin asygy kop
we ndce asygy kop?
17. Aman stolun ustunde her 3 santimetrden bir dasjagaz
goydy. Ol 15 sm aralykda néce dasjagazy goydy?
18. Aman yolun gyrasynda her 5m bir arca agajyny oturtdy.
Eger ol 5 arca agajyny oturdan bolsa, onda 1-nji agag¢dan 5-
nji agaja cenli uzaklyk nace metr?
19. Aman jigisi Sapa bilen kdmelek yygmaga gitdiler. Aman
Sapadan 12 kdmelek kop tapdy.Oye gaydyp baryakalar Sapa:
,,Komeklerimizin sany den bolar yaly mana birndce kémelek
berdydd” diyip yalbardy. Aman jigisinin bu hayysyny yerine
yetirdi. Ol Sapa nace kdmelek berdi?
20. Mergen diikandan futbol pokgusini we woleybol pokg-
sini satyn almak isledi. Ol puluny sananda pokgulerin ikisini
almak Gg¢in 3 manadynyn yetmeyéndigini anyklady. So-nun
ucin ol dine futbol pékgisini almaly boldy. Sondan sorra
onda 12 manat 60 tenne puly galdy. Woleybol pokgusinin
baha-sy nace?
21. Iki oglan 4 sagatlap kist oynadylar. Olaryn her biri ndce
sagat kist oynadylar?
22. 7 doganyn her birinin bir ayal dogany bar. Masgalada
néce caga bar?



23. 5 oglan doganlaryn her birinin 1 gyz dogany bar.
Masgalada néce ¢aga bar?

24. Stolyn stiinde 3 sany ak renkli we 3 sany gara renkli te-
gelek kagyz bolekleri gezeklesdirilip, yagny ak kagyz gara
kagyz, sonira yene-de ak kagyz gara kagyz we s.m. bolar yaly
(surata seret) setir edilip goyulypdyr. Olary cep tarapda dine
gara kagyzlar olaryn yz yany bilen bolsa dine ak kagyzlar
bolar edip stiystirmeli. Sunlukda iki kagyzy bilelikde, yagny
olaryn tertibini Gytgetmezden slystrmeli. Kagyzlary suysr-
mek (gin stolun ¢ep béleginde yer bar. Bu isi amal etmek
ucin G¢ sllystrméni amala asyrmek yeterlikdir. Meselanin
cozulisini gorkezin.
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25. Birnége syyahatcy deryanyn cep kenaryna geldiler. Olar
sag kenara gecmek isleyardiler. Emma golayda Kicijik ga-
yykda gezeleng edyan iki sany oglanjykdan basga gayykly
adam yokdy. Bu gayyk dine bir syyahatcyny ya-da oglan-
jyklaryn ikisini goterip biljekdi. Syyahatcylaryn &hlisi su
gayykda deryanyn sag kenaryna gecip bildiler. Olar bu isi
néhili amal etdiler?

26. 9 sany nokat suratdaky yaly edilip yerlesdirilipdir. Gala-
my kagyzdan ayyrman bu nokatlaryn tstiinden goni ¢gyzykla-
ry ¢yzmaly. 4 sany goni ¢yzygyn kdmegi bilen bu isi amal
edip bolarmy? @ o o

27. Yiik masyny Marydan Asgabada 60 km/sag tizlik bilen
yenil masyn bolsa Asgabatdan Mara 90 km/sag tizlik ugrady.
Dususmazyndan 1 sagat 6n bu masynlar bir birinden néce
kilometr daslykda bolarlar?

28. 9 nokat suratdaky yaly yerlesdirilipdir. Suratdan gornusi
yaly AB we CD goni ¢yzyklar degislilikde ¢ nokadyn, EF
goni ¢yzyk bolsa iki nokadyn tstiinden gecyar.

Suratdaky nokatlaryn tgusinin Gstinden gegyan we ikisinin
ustlinden gegyan goni ¢yzyklaryn sanyny kesgitlan. Nokatla-
ryn Gglsini ayyryn we galan 6 nokady her bir goni ¢cyzygyn
ustlinde U¢ nokatdan yerleser yaly U¢ goni ¢yzygyn ustiinde
yerlesdirin.

29. Amanyn oglan dogany yene 2 yyldan sonn mundan iki
yyl 6ndéki yagyndan 2 esse kop yasar. Amanyn ayal dogany
yene 3 yyldan son mundan tg¢ yyl 6ndaki yasyndan 3 esse
kop yasar. Amanyn ayal dogany ulumy ya-da erkek dogany?
Olar hézir nage yasynda?



30. On dokuz sany tegelegin igine 1-den 19-a ¢enli bitin
sanlary yazyp ¢cykmaly, 6zem islendik bir goni ¢yzygyn
ustunde yatan ¢ tegelegin icinde yzylan sanlaryn jemi 30-a

den bolmaly.
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31. Glnortan Asgabatdan Mara tarap yik masyny ugrayar.
Bir sagat sonira Marydan Asgabada tarap sol bir yol bilen ye-
nil masyn ugrayar. Yeiil masynya tizligi yik masyny tizli-
ginden uly. Yiik masyny bilen yeil masyn yolda dususan-
da olaryn haysysy Asgabatdan uzakda bolar?

32. Dostunyza 20 tennelik we 10 tennelik iki pul berin. Goy,
ol size gorkezman tennelerin birini sag we beylekisini ¢cep
eline alsyn. Goy, ol sag elindaki tennani 3-e we ¢ep elindaki
tennani bolsa 2-4 kopeltsin. Alnan netijeleri gosup jemini
size aytsyn. Eger alnan netije 80tenne bolsa, onda onun sag
elinde 20-lik, ¢ep elinde bolsa 10-lyk tenne bar. Eger alnan
netije 70 tenne bolsa, onda onun sag elinde 10-lyk, ¢cep
elinde bolsa 20-lik tenne bar. Ndme Ggin seyle bolyanlygyny
disdndirin.

33. Sirlji 6z masynynyn spidometrine seredende ol 15951
sany gorkezyérdi. Suruji masynyn gecen kilometrlerinin

mukdarynyn simmetrik sandygyna (ns berdi. Bu san ¢ep-
den saga okanynda-da, tersine sagdan ¢epe okanynda-da sol
bir sany gorkezyardi. Surdji indi bu golayda spidometr beyle
simmetrik sany gorkezmez diyip pikir etdi. Emma iki sagat
gecenden son spidometr yene-de iki tarapyndan hem den
okalyan simmetrik sany gorkezyardi. Ol sany tapyn we bu iki
sagatda sirdjinin yik masynyny nahili tizlik bilen strendigi-
ni tapyn.

34. Mergen, Geldi we Begeng bisen tut agajynyn asagyna
mata yazdylar we tudana yygmaga basladylar. Onun Ugin
olar tut agajynyn sahalaryny silkyérdiler. Olar séhel salymda
bir Gysmek tudana yygnadylar. Olar (i¢ bolup yygan tudana-
laryny paylaslak bolanlarynda 6lcar yaly ne terezinin nede
gabyn barlygyny anykladylar. Mergen oglanlaryn ulusy bo-
lanson tudanalary ¢ tysmek edip paylady welin beyleki iki
oglanyn mundan géwni suw icmedi. Olar jedellesip kop dur-
dular. Sonda Mergen: “Eger biz dine Geldi ikimiz bolsak,
men paylamanyn ansat yoluny salgy bererdim. Men tudana-
lary 6ziimce den ikéd bolip, Gelda: “Islan Gysmegini al. Mana
galany bolyar” diyerdim. Emma biz ticda” diydi. Emma az
wagt gecménka Begenc oglanlar razy bolar yaly usuly teklip
etdi. Oglanlar razy bolup tudanalary paylasdylar. Olaryn her
biri tudanalaryn t¢den bir boleginden az bolmadygyny alan-
dygana ynanyardy. Begeng¢ tudanalary paylamagyn néhili
usulyny teklip etdi?

35. Gadym zamanlarda bir adamyn 4 sany ogly bar eken. Ol
6lmezinden 6n 6z sygyrlarynyn tgden birini uly ogluna, dor-
tden birini ikinji ogluna, basden birini Gginji ogluna we alty-
dan birini bolsa in kérpe ogluna bermegi wesyet edipdir.
Kakalary dinyeden 6tenson ogullary kakalarynyn wesyetini
berjay etjek bolupdyrlar we ony basarmandyrlar. Sebabi ka-
kasynyn jemi 59 sany sygyry bolup, ol ne lge, ne dorde, ne
bése we nede alta bolinyardi. Olar kdmek sorap gonsularyna



yuz tutdylar. Ol 6z bir sygyryny bularyn sygyrlarynyn Gsti-
ne gosdy. Sorira ol 60 sygyryn cden birini, yagny 20 sygyry
doganlaryn ulusyna, dortden birini, yagny 15 sygyry dogan-
laryn ikinjisine, b&sden birini, yagny 12 sygyry doganlaryn
Uclinjisine we altydan birini, yagny 10 sygyry doganlaryn Ki-
cisine berdi.Galan (60-20-15-12-10=3) 3 sygry bolsa dyleri-
ne alyp gitdi. Ol 1 sygyr getirip, 3 sygyry bolsa alyp gidipdi.
Doganlar pikire ¢imdiler. “Bu n&hili beyle bolyar? Men 59
sygryn Uc¢den birini alsam, ol 19 sygyr we yene bir sygryn
ucden iki bolegi bolmaly. Men bolsa 20 sygyr alyp, 0z pa-
yymdan kép aldym” diyip doganlaryn ulusy aytdy. Onda do-
ganlaryn beylekileri hem 6zlerine yetyanden kdp pay alan-
dyklaryny aytdylar. Bu nahili beyle bolyar?

36. Ug sany ogly bolan garry ogullaryna 6zuinifi 17 sany dii-
yesini asakdaky yaly paylamagy wesyet edipdir: “Uly oglum
diyelerin yarysyny, ortanjy oglum t¢den birini, kérpe oglum
bolsa dokuzdan birini alsyn”. Kakalary diinyeden étenson
ogullary duyeleri paylasmaga baslapdyrlar. Emma olar kyn-
cylyga sezewar bolupdyrlar. 17-1 2-&4de, 3-ede, 9-ada b6lin-
meyardi. Oglanlar name etjeklerini bilmén, obanyn kazysy-
na ylz tutupdyrlar. Ol 6z duyesini munup gelip, diyeleri
wesyeti berjay edip paylapdyr. Ol 6z diyesini hem gosup, 18
diyéanin yarysyny, yagny 9-syny garrynyn uly ogluna, icden
birini, yagny diyelerin 6-syny ortanjy ogluna we dokuzdan
birini, yagny duyelerin 2-sini kici ogluna beripdir. Ozi bolsa
diyesini alyp gidipdir. Bu nahili beyle bolyar?

37. Aman we Meret kiist oynunyn musdaklary. Olar kst oy-
namagy halayarlar we bu oyny yeterlik derejede gowy oyna-
yarlar. Men olar bilen kist oynap, olaryn ikisinden hem utul-
dym. Sol wagt Cary gelip, Aman we Meret bilen bir wagtda
kst oynap olaryn birini utjakdygyny ya-da bolmasa olaryn
ikisi bilen den oynajakdygyny aytdy. Bu bizi hayran galdyr-
dy. Sebébi Cary kiisdin dine géctimlerini bilyardi. Aman we

Meret Carynyn aydysy yaly onun bilen bir wagtda kst oyna-
maga oturdylar. Cary olaryn bir1 bilen ak, beylekis: bilen
bolsa gara ¢oplerde oynady. Az salym gecménka, Cary aydy-
sy yaly, oglanlaryn birini utup, beylekisinden bolsa utuldy.
Bu ona n&hili basartdy?

38. Iki garynja telegraf siitlininin depesinden asaklygyna yere
cenli dusdiler we sonra yene-de telegraf sitiininin depesine
cykdylar. Sunlukda garynjalaryn birinjisi sol bir tizlikde
hereket etdi. Ikinji garynja bolsa sittinden diisende birinji
garynjadan iki esse ¢alt, sutline ¢ykanda bolsa iki esse hayal
tizlik bilen hereket etdi. Garynjalaryn haysysy yzyna telegraf
sUtlininin depesine calt ¢ykar?

39. Cary jigisi Maya ,,Eger senin pulun sttine menin pulu-
myn yarysyny gossak, onda iki sokolad satyn alyp bilerdik”-
diydi. Onda Maya: ,,Eger, senin pulun Ustline menin pulu-
myn yarysyny gossak, onda néace sokolad alyp bileris” diyip
sorady ?” Ona Cary “Bir sokolad” diyip jogap berdi. Cary-
nyn nage manat puly bar?

40. Patysa 2 wezirinin haysynyn in akyllydygyny kesgitle-
mek Ugin olary cagyryp seyle diyipdir:

tyr. Sizin her birinize telpek geydirerler. Sizin haysynyz 6z
kellanizde nahili renkli telpegin bardygyny calt bilip biler-
siniz?

Wezirleri garanky jaya salyp, olaryn ikisine-de ak telpek
geydiripdirler we sonra patysanyn yanyna getiripdirler. We-
zirler uzak wagtlap bir-birine seredipdirler. Ahyr olaryn biri
“Menin kellamde ak telpek bar” diyipdir. Ol wezir nahili
pikir yoredipdir?

41. Matematiki agsamynda den utuk toplan ¢ okuwgynyn
haysysynyn has dusbaligini bilmek tgin olara 3 ak we 2 sany
gara telpegi gorkezdiler. Sonra olaryn gozlerini danyp, ola-
ryn Uglsine-de ak telpekleri geydirdiler. Gara telpekleri bolsa



olar gérmez yaly yygnadylar. Sonra olaryn gozlerini agyp 6z
kellelerine geydirilen telpegin renkini kesgitlemegi buyurdy-
lar. Olaryn biri birneme yoldaslaryna seredip oturandan son
0z kellesine geydirilen telpegin renkinin akdygyny aytdy. Ol
muny nahili bildi?

42. Iki sany A we B obalar bir-birine golay yerlesipdir. Bu
obalaryn yasayjylary yygy-yygydan biri-birininkide myh-
mangylykda bolyarlar. A obanyn yasayjylarynyn mydama
dogry sozleyandikleri, B obanyn yasayjylarynyn bolsa myda-
ma yalan sozleyéandikleri belli. Gecip baryan yolaggy bu
obalaryn birine baryp, onun haysy obadygyny bilmek isleyar.
Ol nahili soragyn kémegi bilen bu obanyn A ya-da B obady-
gyny bilip biler?

43. Aman tigirli Meret bolsa masynly bir wagtyn 6zlinde
obadan séhere tarap ugradylar. Meredin tizligi Amanyn tizli-
ginden 5 esse kopdi. Yoluti yarysyny gecenden son awtomo-
bil bozulyp durdy. Meret yolun galan yarysyny Amanyn ti-
girli tizliginden iki esse az tizlik bilen pyyada gecmeli boldy.
Sahere olaryn haysysy calt barypdyr?

44. ki syyahatcy bir wagtyn 6ziinde A-dan B tarap ¢ykyp
ugradylar. Birinji syyahatgy bu aralygy ge¢cmek tgin sarp
eden wagtynyn den yarysyny 5 km/sag, ikinji yarysyny bolsa
4 km/sag tizlik bilen yoredi. Ikinji syyahatcy bolsa yolun
yarysyny 4 km/sag, beyleki yarysyny bolsa 5 km/sag tizlik
bilen yoredi. Olaryn haysysy B calt gelipdir?

45. Aman ogly bilen we Meret ogly bilen balyk tutmaga
gitdiler. Aman ogly Séhet bilen den mdcberde balyk tutdy.
Meret bolsa 6z oglunyn tutan balygyndan (¢ esse kop balyk
tutdy. Olaryn ahlisi bilelikde 35 balyk tutdylar. Meredin
oglunyn ady kim? Olaryn her haysy nége balyk tutupdyr?

46. Synpda 31 okuwgy bar. Olaryn 18-si kiist, 10-sy saska, 3-
si bolsa hem kst hem saska oynap bilyarler. Synpyn okuw-
cylarynyn nécesi bu oyunlaryn ikisini-de oynap bilmeyérler.

47. Synpdaky 30 okuwcynyn 6-sy tans gurnagyna-da, aydym
gurnagyna-da gatnagmayarlar. 18 okuwgy tans gurnagyna, 16
okuwcy bolsa aydym gurnagyna gatnasyar. Nace okuwcy bu
gurnaklaryn ikisine-de gatnasyar?

48. Mulkdar 100 masgalanyn 30-sy sogan, 28-si kasir, 42-si
hyyar, 8-si sogan we kasir, 10-sy kasir we hyyar, 5-si sogan
we hyyar, 3-si bolsa sogan, késir we hyyar yetisdiryarler.
Beyleki masgalalar bolsa maldargylyk bilen mesgul
bolyarlar. Nace masgala maldargylyk bilen mesgullanyar?
Né&ce masgala dine sogan, nace masgala dine kasir, nace
masgala bolsa dine hyyar yetisdiryar?

49. Mekdebin dokmagylyk gurnagynda gyzlar haly ya-da
tara dokayarlar. Olaryn 90% haly, 80% bolsa tara dokayarlar.
Gyzlaryn néce goterimi ikisini hem dokayarlar?

50. Bir masgalanyn 7 agzasy almany, 6 agzasy tziumi, 5
agzasy nary, 4 agzasy almany we Uzlmi, 3 agzasy almany
we nary, 2 agzasy Uzumi we nary, 1 agzasy almany, dzimi
we nary halayar. Bu maggalanyn nace agzasy bar?

51. Kakasy ikinji synpda okayan ogly Aman bilen 4-nji syn-
pda okayan ogly Welinin arasynda mesele ¢6zmek yarysyny
gecirdi. Yarysyni Weli serti boyunca ¢ozen birinji meselesi
ucin 20 tenne, ikinji meselesi Ggin 40 tenne, Uglnji meselesi
ucin 60 tenne we s.m. bayrak, Aman bolsa ¢6zen ilkinji
meselesi ¢in 40 tenne, ikinji meselesi tgin 60 tenne, Gglnji
meselesi (icin 80 tefifie we s.m. bayrak almaly. Yarys
tamamlananda Welinin Amandan 1 meselani kop ¢0zenligi
belli boldy. Doganlaryn haysysy kop pul gazanypdyr?

52. Meret dylerinden mekdebe ¢enli 30 minut, onun dogany
Cary bolsa 40 minut yoreyér. Cary dylerinden Meretden 5
minut ir gykdy. Nace minutdan son Meret Carynyn yzyndan
yeter?



53. Suwdan doldurylan gabyn massasy 5 kg, yarysyna cenli
suwdan doldurylan sol gabyn massasy bolsa 3 kg 250 g. Bu
gaba néce suw sygyar?

54. Arasyndaky uzaklyk 1 km bolan haywanat bagyndan
gami duralgasyna cenli pili alyp gaydypdyrlar. Sol bir
wagtda duralgadan pile tarap it ylgap gaydypdyr. Ol pilin
yanyna gelip Uyrlpdirde yzyna dolanyp duralga barypdyr.
Sorira seyle hereketini pil duralga gelyanca gaytalapdyr.

It pilden 10 esse calt hereket edyén bolsa, ol néce kiliometr
yol gecipdir?

55. Iki sany gulp we olaryn iki agary bar. Acaryn gulpy
acyandygyny bir gulpda barlapdyrlar. Bir gezek gecirilen
yeterlikmi?

56. Ug sandygyn ¢ acary bar. Her sandygyn agaryny anyk-
lamak ticin 3 gezek barlap gérmek yeterlikmi?

57. GoOzel jayyn 2-nji gatynda yasayar. Durdy hem sol girel-
gede yasayar, yone ol dylne barmak tcin Gozelden 2 esse
kdp basgancak gecmeli bolyar. Girelga we 1-nji gata ¢enli
basgancak yok. Durdy jayyn nacinji gatynda yasayar?

58. 3 minutlyk we 7 minutlyk ¢ége bilen isleyan sagatlar bar.
Yumurtgany gaynap duran suwda goni 4 minut bisirip
almaly. Bar bolan sagatlaryn kdmegi bilen su isi yerine
yetirip bolarmy?

59. Agajyn Ustiinde 40 serge oturan eken. Gegip baryan awgy
olaryn 6-syny atypdyr. Agajyn Ustlinde néce serce galdy?
60. 8 sany birmenzes halkanyn birinin agramy beylekileri-
ninden yenil. Okaraly terezide iki gezek ¢cekmek arkaly ol
halkany tapmaly.

61. 77 sany birmenzes halkanyn biri beylekilerinden yeil.
Cekiw dassyz okaraly terezinin komegi bilen dort gezekden
kdp cekmezlik serti bilen ol yenil halkany tapmaly.

62. 8 sany birmenzes gyzyl halkanyn biri galp bolup, onun
agramy beylekilerininkiden tapawutlanyar. Onun agramynyn
beyleki halkalarynky bilen denesdirilende agyrlygy ya-da
yenilligi belli dal. Ceklw dassyz okaraly terezinin kémegi
bilen t¢ gezekden kop ¢cekmezlik serti bilen ol halkany
tapmaly.

63. Das gornusleri menzes halkalaryn 10 tysmegi bolup, her
uysmekde bolsa 10 halka bar. 9 sany lysmekdaki halkalaryn
her birinin massasy 9 g., 1 sany Uysmekdaki halkalaryn mas-
sasy bolsa 10g. Gramlara cenli takyk ¢cekyan terezinin ko-
megi bilen 9 g. halkaly tysmegi tapmaly.

64. Das gornisi boyunca biri-birine menzes bolan 75 sany
mis halkanyn birinin agramy beylekilerinkiden tapawutlan-
yar. Okaraly terezide iki gezek cekmek arkaly ol halkanyn
agramynyn beylekilerinikiden agyrdygyny ya-da yenildigini
kesgitlemeli.

65. 4 sany birmenzes halkanyn birinin agramy beylekileri-
ninden tapawutly. Okaraly terezide iki gezek cekmek arkaly
ol halkany tapmaly.

66. Kop gatly jayda 1-nji orta mekdebin 13 sany okuwcgysy
yasayardy. Bu mekdepde 12 sany synp bar. Bu jayda yasayan
okuwgylaryn in bolmanda ikisinin bir synpda okayandygyny
subut edin.

67. Mekdepde 370 okuwgy okayar. Bu mekdebin okuwcy-
larynyn arasynda in bolmanda iki okuwgynyn bir glinde dog-
lan gunlerini belleyandiklerini subut edin.

68. Sebetde almalaryn iki gornusi bar. Iki sany bir gornusli
almany almak ugin azyndan nége sany alma ¢ykarmaly?

69. Gutuda 4 gyzyl we 10 gara renkli ¢Opjagazlar bar. Bu
gutudan seretmén, birnace ¢opjagazlary aldylar. 1) iki sany
gyzyl; 2) l¢ sany gara ¢Opjagazlary almak Gcin gutudan
azyndan nacge ¢Opjagazy almaly?



70. Gutyda 100 sany gyzyl, yasyl, sary we gok renkli bayda-
jyklar bar. Bir renkli baydajyklaryn sany 25. Bir renkdaki
baydaklaryn in bolmanda 10 sanysyny almak g¢in renkini
gbrmezden, gutydan in azyndan nace baydak ¢cykarmaly?
71. Gutyda 25 sany 4 dirli gornusli sarjagazlar bar.

Olaryn arasynda 7 sany birmenzes renklisi barmy?



Cozulisler we jogaplar
1. 2 sem galar. Sebabi 6¢lrilmedik semler yanyp gutarar.
2. Birinji minutda 1-nji metri, ikinji minutda 2-nji metri,
3-nji minutda 3-nji metri, 4-nji minutda 4-nji metri kesmek
bolyar we 5-nji metr galyar. Sunlukda, agajy béleklemek
ucin 4 minut gerek.
3. Uc. 4. Bir adam almany gap bilen bilelikde almaly.
5. Amanda 28, Meretde bolsa 20 gl bar.
6. Amanyn bir 6zi hem sol (¢ asygy tapardy.
7. Dort yumurtganam dort minutlap gaynatmaly.
8. Oglanjyk bu arzuwyna yetip bilmez. Sebébi ol ki¢i almany
satyja berende ol yzyna ¢z 10 tennesini gaytaryp alar. 20
tennelik almany almak (cin ona yene 10 tenne gerek bolar.

9.
10. Meredin oturgyclary yerlesdirisi.
O
O O
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Amanyn oturgyclary yerlesdirisi.
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11. Arca agajyndan 1 m uzaklykda dususarlar. Sebabi
cekirtgénin tizligi tomzagynkydan 20 esse uly.

12. Begen¢ Amanlara ugramazdan 06n 0z diwar sagadynyn
haysy wagty gérkezyanligini gérup gidenligi Ugin, ol yzyna
gelende nége wagtlap dyde bolmanlygyny kesgitlap bildi .
Bu wagtdan Amanlarda bolan wagtyny ayryp, Begenc yola
néce wagt sarp edenligini kesgitledi. Amanlara barmak we
olardan gelmek (¢in den wagt sarp edenligini g6z 6niinde
tutup, ol bu wagty ik& b6lip we ony Amanyn sagadynyn gor-
kezyan wagtynyn Ustline gosup 6z sagadynda dogry wagty
goymagy basardy.

13. Gordymage meselénin ¢ozulisi 6ran yonekey yaly. Eger
Nyu-Yorkdan Gawra her giin bir parahod ugrayan bolsa, on-
da Nyu —Yorka baryan parahod 7 sany garsysyndan gely&n
parahoda dusmaly yaly bolup gérunyar. Emma bu yalnys
pikir. Sebdbi Nyu-Yorka baryan parahod 61, yagny Magtym-
guly ayynyn 7-sine, 6-syna, 5-ine we s.m. yola dlsen para-
hodlar bilen hem dususar. Seylelikde bu parahod jemi 7,
dél-de, eysem 14 parahod bilen dususar. Meselanin ¢ozilisi
cyzgyda has aydyn goriinyar.

Bu mesele ylmy kongreslerin birinde fransuz
matemati-gi Eduard Lyuka tarapyndan hodurlenipdir. Bu
kongrese atly matematiklerin bir toparynyn gatnasyandygyna
garamazdan, mesele olarda uly gyzyklanma déredipdir.
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14. Cary aga olara eseklerini ¢alysmagy maslahat berdi.

15. Myrat iki esse arzan kigi gawunlary alsa-da, ol Amana
garanynda kop pul toledi. Sebabi ol (¢ esse kop ga-wun
satyn aldy. Sonun t¢in Myrat Amana garanynda 1,5 esse kop

pul toledi.

16. Myradyn 3 asygy kop. 17. 6 dasjagazy goydy.
18. 20 metr. 19. 6

20. 15 manat 60 tenne. 21. 4 sagat

22. 8 caga bar.
23. Masgalada 5 erkek dogan bilen 1 gyz dogan bar. Diymek,
masgalada 6 caga bar.
24,
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Kagyz tegelekleri suratda gorkezilisi yaly belgileyéris. Birin-
ji suysurmede 2 we 3 belgili kagyzlary hataryn gepine gegir-
yaris. Ikinji sllystirmede bosan yere 5 we 6 belgili kagyzlary
getirip goyyarys. Uciinji stiystirmede 6 we 4 belgili kagyzla-
ry hataryn ¢epine geciryaris.
25. 1Iki bilen iki oglan deryanyn sag kenaryna gecyar we
olaryn biri galyp, beylekisi ¢cep kenara dolanyar. Syyahat-
cylaryn birinjisi sag kenara gayykly gecyar we sag kenarda-
ky oglanjyk gayygy cep kenara alyp gaydyar. Sonra oglanla-
ryni ikisi hem sag kenara gegyéar we olaryn biri galyp beyleki-
si gayygy yzyna ¢ep kenara alyp gaydyar. Somra syyahatgyla-
ryni ikinjisi sag kenara gegyar we s.m. Seylelikde syyahatcy-
laryn &hlisi sag kenara gegyarler.
26. Meselénin bir ¢oztwi ¢yzgyda gorkezilendir.

3

27. Nirede dususjakdyklaryna seretmezden, masynlar bir
birinden 90+60=150 kilometr daslykda bolarlar.

28. Ug nokadyn ustiinden 8 ( a) surat), iki nokadyn
ustlinden bolsa 12 ( b) surat ) goni ¢yzyk gecyér. 6 nokat
ucburgluk goérnisinde yerlesdirilse ( ¢) surat), U¢ goni
¢yzygyn her birinin Ustinde ¢ nokat bolar.



o
® ®
a) surat
®
® ®
b) surat
¢) surat
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29. Amanyn doganlary ekiz. Olar hazir 6 yasynda. Sebabi
(6-2)*2=6+2 we (6-3)*3=6+3.

30. 1+19=20, 2+18=20, 3+17=20 we s. m. bolyanlygy (cin
bu gosulyjylaryn her birini garsylykly tegelegin icine yazyp,
ortaky tegelekde bolsa 10-y yazyarys. Meselanin doly
¢ozulisi suratda gorkezilendir.

31. Kdpleng yik masyny Asgabatdan uzakda boljak yaly
bolup gorinyéar. Emma olar dususanda masynlaryn ikisi hem
Asgabatdan den daslykda bolar.

32. 3+1000+2500=4000; 3+500+2+1000=3500.

33. Spidometrdéaki 10 munlik sanbelginin 2 sagatda Uytgap
bilmejekdigi dusnukli. Diymek, spidometrdaki birinji we in
sonky sanbelgi 1 bomaly. Minlik sanbelgi yuk masy-ny 49
kilometr gecen badyna Uytgdymeli. Diymek, ikinji sanbelgi
we in sonikynyi 6n yanyndaky sanbelgi 6 bolmaly. Yiizliik
sanbelgi 0 ya-da 1 bolup biler. Eger ol 1 bolsa, masgyn 2
sagatda 16161-15951=310 km, yagny sagatda 155 km
gecmeli. Emma yik masyny bu tizlikde gidip bilmez
Diymek, yik masyny 2 sagatda 16061-15951=110 km gecip,
sagatda 110:2=55 km/sag tizlik bilen hereket edipdir.



34. Begenc tudanalary 0ziice den (¢ bolege boélup, 6zi
gapdala cekildi we oglanlara seyle diydi: “Mana bu ysmek-
lerin islendigini teklip etseniz alaryn. Indi ilki Mergen sonra
bolsa Geldi in ki¢i Uysmegi gorkezsin. Eger olaryn Kici diyip
gorkezen tysmekleri gabat gelse, ony men alyaryn. Galan iki
uysmegi Geldi bilen Mergen meselénin sertinde getirilen
usul boyunca 6zara boltsyarler. Eger Geldi Mergenin Kigi
diyip gorkezen Glysmeginde Ucgden birden az bolmadyk tuda-
na bar diyip hasap etse, onda ol bu Glysmegi ozline alsyn.
Geldi bolsa galan iki tysmegin uly diyip hasaplanyny alsyn.
Galan Gysmegi bolsa men alaryn”.

35. Wesyetin dUzUIisi yalnys. Sebabi wesyet boyunca

1 1.1 1
= boI anl Ucin emlagin barysy dal-de,
3 4+5 5 60 yanlygy u¢ gin barysy

eysem onun dine 20 bdlegini paylamak gz énunde tutulyp-

dyr. 59 sany sygyr gonsylarynyn bir sygryny ustiine gosmak
bilen 60 bélege bélinipdir. Onun 57 bolegi, yagny 57 sany
sygyr doganlara paylanylyp berlipdir, 3 bélegi, yagny 3
sygyr bolsa gonsylaryna galypdyr.

36. Onki meseledak: yaly yaliyslyk wesyetii diiziilisinde,
sebébi boleklerin sany 1-e den dal-de, eysem

1-den kici bolyar: ;+1 } 9+6+2 17

3 9 18 18
37. Goy, Aman Cary bilen akda Meret bolsa Cary bilen
garada oynan bolsun. Cary Amanyn gdc¢limine garasyar we
ol gbclimi Meredin garsysyna edyar. Meredin jogabyna ga-
ragyar we ol goclimi Amanyn garsysyna edyar we s.m. Neti-
jede, eger Aman aklarda Caryny utsa, 0z gezeginde Cary
hem aklarda Meredi utyar; tersine Meret garalarda Caryny
utsa, 6z gezeginde Cary hem garalarda Amany utyar. Olaryn
6zara den oynamaklary hem edil suna menzes bolup gecyar.
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38. Birinji garynja calt ¢cykar. Sebébi ikinji garynja yerden
sUtlinin depesine ¢ykyanca, birinji garynja yere diislip we
sUtlinin depesine ¢ykyp yetisyar.
39. Carynyn puly yok.
40. Akylly wezir seyle pikir yoredipdir: “Eger menin kel-
lamde gara telpek bar bolan bolsa, onda beyleki wezir derrew
0z kellesinde ak telpegin bardygyny bilerdi. Ol dymyar.
Diymek, menin kellamde ak telpek bar”.
41. Ol okuwgy seyle pikir yoredyar: “Menin yoldaslarymyn
ikisinin hem kellelerinde ak telpek bar. Eger menin kellamde
gara telpek bolan bolsa, onda menin yoldaslarymyn biri ye-
nillik bilen 6z kellesinde ak telpegin barlygyny (yokardaky
meseldnin ¢ozllisi boyunca) kesgitlap bilerdi. Emma olaryn
ikisi hem dymyar. Diymek, menin kellamde ak telpek bar”.
42. Yolaggy gabat gelen adamdan: “Sizem su obada yasayar-
syityzmy?” diyip sorayar. Bu soraga berlen jogap boyunca
bolsa ol gelen obasynyn haysy obadygyny kesgitleyér. Eger
ol adam: “Hawa” diyip jogap berse, onda oba dogrucyllaryn
obasy, yagny A obadyr. Sebabi ol adam sol obaly bolsa, onda
ol dogrugyl bolany Gcin “Hawa” diyip jogap berer. Eger B
obaly bolsa, onda ol yalan s6zlap: “Hawa” diyip jogap berer.
Eger ol adam: “Yok” diyip jogap berse, onda oba yalancy-
laryn obasy, yagny B obadyr. Sebébi bu adam A obaly bol-
sa, onda ol dogrugy!l bolany tigin “Yok” diyip jogap berer.
Eger yalangy, yagny B obaly bolsa, onda yalan sozldp “Yok”
diyip jogap berer.
43. Meret yolun ikinji yarymyny pyyadalap gecyancd, Aman
tigirli tutus yoly gecip biler. Diymek, Aman sahere calt
barar.
44, Birinji syyahatgy 5 km/sag tizlik bilen ikinji syyahatca
garanynda kop wagtlap yorar we kép yol hem geger. Diymek
birinji syyahatcy B calt geler.



45. Meredin oglunyn ady Aman. Meret 21 balyk, Amanyn
we Séhedin her haysy bolsa 7 balyk tutdylar.
46. 1lki bilen dine kist oynap bilyan okuwgylaryn sanyny
kesgitlalin. Onun Ugin 18 sany kiist oynap bilyanlerin sanyn-
dan 3 sany kiist we saska oynap bilyanlerin sanyny ayyrya-
rys: 18-3=15. Edil suna menzes dine saska oynap bilyanlerin
sanyny kesgitleyéris: 10-3=7. Diymek, 15+7=22 okuwgy di-
ne bir oyny we 3 okuwgy bolsa iki oyny hem oynap bilyérler.
Bu yerden okuwgylaryn 22+3=25 sanysynyn bu oyunlaryi
ikisini ya-da dine birini oynap bilyandiklerini anyklayarys.
Diymek, 31-25= 6 okuwcy bu oyunlaryn ikisini-de oynap
bilmeyar.

Meselanin ¢ozulisini asakdaky yaly sekillendirmek ona
distinmegi yenillesdiryar.

3 kiist we
saska

Bu sekilden gornisi yaly, 15+3+7=25 okuwgy oyunlaryn
birini ya-da ikisini oynayar.

47. 30-6=24 okuwcy ya tans gurnagyna, ya aydym gurnagy-
na ya-da bu gurnaklaryn ikisine-de gatnasyar. 24-18=6
okuwgy tans gurnagyna gatnasmayar. Diymek, bu 6 okuwgy
dine bir gurnaga, yagny dine aydym gurnagyna gatnasyar.
Edil suna menzeslikde 24-16=8 okuwcynyn aydym gurnagy-
na gatnasman, dine bir tans gurnagyna gatnasyandygyny
tapyarys. Diymek, 6+8=14 okuwgy difie bir gurnaga,
24-14=10 okuwcy bolsa iki gurnaga-da gatnasyar.

48. llki bilen dine sogan we késir yetisdirydn masgalaryn
sanyny kesgitlalin. Onun Ugin sogan we Kkasir yetisdiryan 8
masgalanyn sanyndan sogan, kédsir we hyyar yetisdiryan 3
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masgalanyn sanyny ayyryarys we 5 masgalanyn dine sogan
we kasir yetisdirmek bilen mesgul bolyanlygyny anyklayrys.
Indi dine kasir we hyyar yetisdiryan masgalalaryn sanyny
kesgitlalin. Onun (cin késir we hyyar yetisdiryan 10 masga-
lanyn sanyndan sogan, késir we hyyar yetisdirydn 3 masgala-
nyn sanyny ayyryarys we 7 masgalanyn dine kasir we hyyar
yetisdiryanligini kesgitleyaris. Edil suna menzes 5-3=2
masgalanyn dine sogan we hyyar yetisdiryanligini anyklaya-
rys. Dine sogan yetisdiryan masgalalaryn sanyny tapmak
Ucin sogan yetisdiryan 30 masgalanyn sanyndan dinie sogan
we Kasir yetisdiryan 5 masgalanyn sanyny, dine sogan we
hyyar yetisdiryan 2 masgalanyn sanyny we bu ekinlerin
ucusini hem yetisdirydn 3 masgalanyn sanyny ayyryarys:
30-5-2-3=20. Diymek, 20 masgala dine sogan yetisdirmek
bilen mesgullanyar. Edil suna menzes 28-5-7-3=13
masgalanyn dine kasir yetisdiryanligini, 42-7-2-3=30
masgalanyn dine hyyar yetisdiryanligini anyklayarys. Ditie
bir ekin, dine iki ekin we ¢ ekin ekydn masgalalaryn
sanynyn 20+13+30+5+7+2+3=80-e dendigini anyklayarys.
Diymek, 80 masgala bu ekinlerin ya birini, ya ikisini ya-da
ucusini yetisdiryar. Onda 100-80=20 masgala bolsa maldar-
cylyk bilen mesgul bolyar. Diymek, 20 masgala dine mal-
dargylyk bilen, 20 masgala dine sogan, 13 masgala dine ka-
sir, 30 masgala dine hyyar yetisdirmek bilen mesgullanyar.
Eger bu meselénin ¢6zilisi suratda sekillendirilse, ol okuw-
cylar Gicin has-da disnikli bolyar.

Suratdan gornisi yaly, 20+13+30+5+2+7+3=80 masgala
ady agzalan ekinlerin ya 3-Usini, ya 2-sini ya-da birini ekip
yetisdiryarler. Bu yerden 100-80=20 masgalanyn bu ekinleri
ekmeyanligi we maldargylyk bilen mesgul bolyanlygy gelip

cykyar.



20 dine sogan

5 dine kasir
we sogan

2 dine so-
gan we hyyar

3 kasir, sogan
we hyyar

13 dine kasir

7 difie kasir we
hyyar

30 dine hyyar

49. Gyzlaryn 100%-90%=10% haly, 100%-80%=20% bolsa
tara dokap bilmeyarler. Diymek, gyzlaryn 10% dine tara,
20% bolsa dine haly dokap bilyarler. Onda gyzlaryn
10%+20%=30% dine bir 6niimi, 100%-30%=70% bolsa iki
onumi hem dokap bilyérler.

50. Bu masgalada dine almany we tztimi 4-1=3 adam, dine
almany we nary 3-1=2 adam, dine Gztumi we nary 2-1=1
adam halayar. Dine almany 7-3-2-1=1 adam, dinie Uzimi
6-3-1-1=1 adam we dine nary 5-2-1-1=1 adam halayar. Diy-
mek, bu masgalada 1+1+1=3 adam dine bir miwéni,
3+2+1=6 adam iki miwani we 1 adam U¢ miwani halayar.
Onda bu masgalanyn 3+6+1=10 agzasy bar.

51. Weli 20 tenne kop pul gazanypdyr. Welinin 2-nji,
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3- nji we s.m. ¢6zen meseleleri tgin aljak puly Amanyn
1-nji, 2-nji we s.m. ¢c6zen meseleleri G¢in aljak puluna den
bolar. Weli bir meselani kop ¢dzeni tgin onun birinji mesele
ucin alan 20 tennesi Amanyn alan pullaryndan kop bolar.

52. Oylerinden mekdebe ¢enli yolun yarysyny gecenlerinde,
yagny 15 minutdan Meret Carynyn yzyndan yeter.

53. Gabyn yarysyna 5 kg-3 kg 250 g = 1 kg 750 g suw
sygar. Onda doly gaba 1 kg 750 g <2 = 3 kg 500 g suw sygar.
54. Itjagaz 10 km yoly gecipdir. It pilden 10 esse calt hereket
edip, bir yerde-de durmandyr. Diymek, pil 1 km gecen bolsa,
itjagaz 10 km geger.

55. Hawa, yeterlik. Birinji agary birinji gulpda barlamaly.
Eger ol gulpy agsa, onda ikinji gulp ikinji acarynkydyr. Eger
birinji agar birinji gulpy agmasa, onda ol agar ikinji gulpun-
ky. Barlanmadyk acar bolsa birinji gulpunky.

56. Hawa, yeterlik. Birinji acary alyp birinji sandykda
barlayarys. Eger ol agmasa, onda bu acary ikinji sandykda
barlayarys. Eger bu acar ikinji sandygy hem a¢masa, onda ol
uclnji sandygynky. Ikinji agary alyp birinji sandykda
barlayarys. Eger ol agmasa, onda ol ikinji sandygyn acary.
Barlanmadyk Uclnji acar bolsa birinji sandygynky. Beyleki
hallar hem edil suna menzes barlanylyar.

57. Durdy 3-nji gatda yasayar.

58. Bolyar. Iki sagady-da bir wagtda isledip baslamaly. 3
minutlyk sagatda ¢dge gutaran dessine yumurtgany gaynaga
salmaly.

59. Agajyn Ustlinde serce galmayar, 6-sy yere diisyar we
galany ucup gidyar.

60. Eger halkalaryn sany 3 bolan bolsa, onda biz halkalaryn
ikisini terezide goyup, bir ¢ekiiwde yenil halkany anyklap
bilerdik. Eger terezi denagramlylyk yagdayynda bolsa, onda
cekilmedik halka yenil. Eger terezinin bir okarasyndaky
halka yenil bolsa, onda yenil halka sol. Biz 8 halkany 3, 3 we



2 boleklere bolip, 3 we 3 halkalary terezide cekyaris. Eger
olar den gelse, yenil halka ¢ekilmedik iki halkanyn biri. Bir
cekiuwde onun yenilini anyklamak mumkin. Eger terezi-nin
bir tarapy yenil gelse, onda yenil halka sol 3 halkanyn biri.
Ol 3 halkanyn yenilini bir ¢ekliwde kesgitlép bileris.

61. 77 halkany 27, 27, 23 edip U¢ Uysmege bolyaris.

Birinji sapar 27 we 27 halkalryn hersini terzinin bir okarasy-
na salyp cekyaris. Netijede birinji ¢cekiiwde yenil halkanyn
haysy Uysmekdeligini tapyarys (eger okaralaryn biri yenil
bolsa, onda yenil halka sol okarada; eger okaralaryn agram-
lary den bolsa, onda yenil halka 23 halkaly Gysmekde).

a) Eger yenil halka 27 halkaly Gysmekde bolsa, onda 9, 9, 9
edip uc Uysmege bolyaris we ikinji ¢cekiwde yenil halkanyn
haysy 9 halkaly lysmekdeligini tapyarys. Sonra yenil halka-
ly Gysmegi 3, 3, 3 edip U¢ Uysmege bolyaris we lclnji ce-
kiiwde yenil halkanyn haysy 3 halkaly tysmekdeligini tapya-
rys. Dordinji cektiwde bu g halkanyn ikisini alyp, olaryn
her birini terezinin bir okarasyna salyarys we yenil halkany
tapyarys.

b) Eger yenil halka 23 halkaly Giysmekde bolsa, onda ony 9,
9, 5 halkaly tysmeklere bolyaris. IKinji cekiiwde 9 halkaly
uysmeklerin her birini terzinin bir okarasyna salyp ¢ekyaris.
Netijede bu tysmeklerin haysysynda yenil halkanyn barlygy-
ny kesgitleyaris. Goy, yeiil halka 5 halkaly Uysmekde bolsun
(yenil halka 9 halkaly Gysmekde bolsa, onda yenil halkany
tapmagyn yoly a) bolekde gorkezildi). Ony 2, 2, 1 Gysmek-
lere bolyaris. 2 halkaly Gysmeklerin hersini terezinin bir oka-
rasyna salyp, Ucunji cekiwde yenil halkanyn haysy Uysmek-
deligini kesgitleyaris. Ol 2 halkaly liysmekde bolsa, onda
dordunji cekliwde yenil halkany tapyarys.

62. Halkalary 1, 2, 3, ..., 8 sanlar bilen belgileyéris.

1-nji gekiiwde terzinin bir okarasyna halkalaryn 1, 2 jubudi-
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ni, beyleki okarasyna bolsa 3, 4 jubudini salyp cekyaris. IKi
yagdayyn bolmagy mimkin: 1) Denagramlylyk yok. Diy-
mek, galp halka 1, 2, 3, 4 halkalaryn i¢inde bolup, 5, 6, 7, 8
halkalar hakyky. Ikinji gekiwde 1, 2 halkalary bir okara 5, 6
halkany bolsa beyleki okara salyp cekyéris. Eger denagram-
lylyk alynsa, onda 1 we 2 hakyky halkalar. Eger denagramly-
lyk alynmasa, onda g6zlenilyan galp halka 1 we 2 halkalaryn
biri. Denagramlylyk alynsa, onda galp halka 3 we 4 halkala-
ryii biri. Ucglinji cekiiwde galp halkalaryn (1 we 2 ya-da 3 we
4 halkalar) jubudinin birini, meselem 1 halkany terzinin bir
okarasyna hakyky halkalaryn birinem, meselem 8 halkany
beyleki okarasyna salyp ¢ekyaris. Eger denagramlylyk alyn-
sa, onda 2 galp halka. Eger denagramlylyk alynmasa, onda 1
galp halka. 2) Denagramlylyk bar. Diymek, 1, 2, 3, 4 halka-
lar hakyky we galp halka 5, 6, 7, 8 halkalaryn biri. 2-nji ce-
kiwde terezinin bir okarasyna hakyky 1, 2 beyleki okarasyna
bolsa stibheli 5, 6 halkalary salyp ¢ekyaris. Sonra 1) bélum-
déki yaly dernewleri geciryaris.

63. Uysmekleri 1, 2, 3, ..., 10 sanlar bilen belgileyaris. 1-nji
uysmekden 1, 2-nji Uysmekden 2, we s.m. 10-njy Uysmekden
10 halkany alyp, jemi 1+2+3+...+10=55 halkany te-rezinin
bir okarasyna salyarys. Terezinin beyleki okarasyna 550 g.
salyrys. Denagramlylygyn bolmajagy dusndklidir.

Sebébi bu 55 halkanyn arasynda in bolmanda bir halkanyn
massasy 10 g. dél-de, eysem 9 g. Indi 1 g. 6lceg dasjagazla-
ryny terezinin halkaly tarapyna bir-birden denagramlylyk al-
ynyanca goyyarys. Eger 5 g. goyulanda denagramlylyk alyn-
an bolsa, onda 5-nji Uysmekdaki halkalaryn massalary 9 g.
64. Halkalary 25-den (g Gysmek edip goyyarys we olaryn
her birini A, B we C bilen belgileyaris. llkinji nobatda A
uysmegin agramyny B (lysmegini agramy bilen denesdiryaris.
1) Eger A we B agramlary den bolsa, onda bu Gysmeklerdéki
halkalaryn arasynda agramy tapawutly halka yok. Diymek,



agramy tapawutly halka C Uysmekde. IKinji gezekde A
Uysmegin (ya-da B Uysmegin) agramyny C Uysmegin agramy
bilen denesdiryéris. Terezinin yagdayy boyunca hal-kanyn
agramynyn yenildigini ya-da agyrdygyny kesgitleyéris.

2) Eger A we B agramlary den bolmasa, onda agyr Uys-mek
bilen C Uysmegi denesdiryéaris. Eger olar den bolsa, on-da
halka beylekilerden yenil. Eger C agyr Uysmekden yenil
bolsa, onda halka beylekilerden agyr.

65. Halkalary A, B, C, D bilen belgileyaris. A we B
halkalaryn her birini terezinin bir okarasyna goyyarys. IKi
yagdayyn bolmagy mumekin.

1. Denagramlylyk alynyar. Diymek, g6zlenilyan halka C
ya-da D. B bilen C halkany denesdiryéris. Eger denagramly-
Iyk bozulsa, onda C gozlenilyan halka. Eger denagramlylyk
saklanylsa, onda D go6zlenilyéan halka.

2. Denagramlylyk alynmayar. Diymek, gézlenilyén halka A
ya-da B. C we D halkalaryn arasynda agramy tapawutly hal-
ka yok. A we C halkalaryn agramlaryny denesdiryéris. Eger
denagramlylyk alynsa, onda gézlenilyéan haslka B. Eger den-
agramlylyk alynmasa, onda gdzlenilyan halka B.

66. Eger her synpda bir okuwcgy okayan bolsa, onda okuw—
cylaryn sany 12 bolardy. Emma okuwgylaryn sany 13. Biz
gapma-garsylyga geldik. Bu gapma-garsylyk bolsa, in bol—-
man-da iki okuwgynyn bir synpda okayandygyny goérkezyér.
67. Eger her bir okuwgy yylyn bir giiniinde doglan gindni
belleyan bolsa hem olaryn sany 366 bolardy. Emma olaryn
sany 370. Biz gapma-garsylyga geldik. Bu gapma-garsylyk
bolsa in bolmanda iki okuwgynyn bir giinde doglan gunlerini
belleyandiklerini gorkezyar.

68. Eger sebetden 3 alma ¢ykarylsa, onda olaryn in bolmanda
iki sanysy bir gornusli alma bolar.

69. 1) Eger 12 sany ¢Opjagaz alynsa, onda olaryn azyndan 2
sanysy gyzyl bolar; 2) eger 7 sany ¢opjagaz alynsa, onda
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olaryn azyndan 3 sanysy gara bolar.

70. 37 baydak.

71. Hawa, hemise 7-den az bolmadyk bir renkli sar tapylar.
Sebéabi gutyda 4 hili renkli sarlaryn 25-si bar. Eger ol sarla-
ryn her bir renklisinden 6 sanysy bolsa, onda sarlaryn sany
6°4=24 bolardy. Diymek, in bolmanda 1 renkli sardan 7
sanysy bar.

Hasaplamaga, deiilleme diizméage we

goterimlere degisli meseleler
1. Alta galyndysyz bélunyan sany yatdan bell&n. Ol sanyn
yarysyny; ol sanyn tg¢den birini; ol sanyn altydan birini ta-
pyn. Alnan sanlary gosun. Siz yat belléan sanynyzy aldynyz.
Bu ndme Ucin beyle boldy?
2. Aman alma, armyt, Uziim almak ti¢in 3 manat 60 tenne
berdiler. Ol bazardan gelende uly dogany Maysa ,, Senin
nace manat pulun galdy?" diyip sorady. Ol ,, Mana berlen

L1 1. 1. ..
pulun E-lne alma, g-lne armyt Weg—lne Uzlm satyn aldym.

Mende nége pulumyn galanyny 6zin bil” diyip jogap berdi.
Maysa: ,, sende pul galmandyr” diydi. Ol muny nadip bildi?

3. Maksat bir kése gara cayyn é— bolegini icdi we késani

styt bilen doldurdy. Sonra yene-de kasanin :13 bolegini icdi

we yene-de ony slyt bilen doldurdy. Sorra kdsénin yarysyny
icdi we ony yene siiyt bilen doldurdy. Ondan somnra Maksat
kasani tutuslygyna icip bosatdy. Maksat cayy kop icdimi
ya-da stydi ?

4. Otlyda baryan yolagcy yolun yarysyny gecenden son
irkildi. Ol oyananda irkilip gegen yolunyn yarysy yaly yoly
gecmelidigi belli boldy. Ol yolun néce bolegini uklap
geciripdir?



5. Aman 2 depder we 1 rucka tcin 90 tenne t6ledi. Eger ol 2
rucka 1 depder alan bolsa 1 manat 20 tenne télemeli bolardy.
Ruckanyn we depderin bahasyny kesgitlan.

6. Usti dikucarly gami defiiz menzilinden ¢ykyp 960 km

daslykdaky ada tarap 6Ok—m tizlik bilen yuzip ugrady.
sag
Belli bir wagtdan son dikugar gdminin tsttinden barylmaly

ada tarap 200:;2J tizlik bilen ucup ugrady. Eger dikugaryn
surdijisine ada barmak Gcin 9 sagat gerek bolan bolsa, dikucar
néce wagtlap ucupdyr.

ugradylar. Olaryn birinjisinin tizligi 10 km/sag, ikinjisininki
bolsa 15 km/sag. Olar dususmazyndan 2 sagat 6n olaryn
arasyndaky uzaklyk naca den bolar?

8. Iki tigirli biri-birinin garsysyna baryardylar. Olaryn biri-
nin tizligi 12 km/sag, beylekisinin tizligi bolsa birinjisininki-
den 3km/sag kopdi.Olar dususykdan 2 sagat gecen son biri-
birinden néce daslykda bolarlar.

9. Iki dogan dylerinden 4 km daslykdaky demir yol menzi-
line barmak isleyardiler. Otlynyn ugramagyna az wagt galyp-
dy. Eger olar tigirli gitseler otla yetisip biljekdiler. Emma do-
ganlaryn ulusynyn tigiri yel goyberen eken. Eger olar pyyada
gitseler, onda otly ugranyndan 10 minut son menzile barjak-
lar. Emma olar doganlaryn kigisinin tigirinden peydalanyp,
bir wagtda otly ugramazdan 10 minut i demir yol menzili-
ne bardylar. Eger tigirinin tizliginin pyyadanyn tizliginden 3
esse uludygy we tigiri iki bolup minup bolmayanlygy belli
bolsa, doganlar bu isi n&hili amal etdiler? Pyyadanyn we
tigirlinin tizlikleri nace?

10. Ug yolaggy aralaryndaky uzaklyk 30 km bolan gopan go-
sundan oba bir wagtda ugradylar. Olaryn bir aty bar. Ata bir
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wagtda iki adam minip bilyar. Atyn tizligi 15 km/sag, pyya-
danyn tizligi bolsa 5 km/sag. Olaryn gusi bir wagtda oba
geler yaly, atdan nahili peydalanmaly?

11. Syyahatgy suwsuz ¢olin ici bilen alty glnlik yoris ge-
cirmekgci bolyar. Syyahatgynyn 6zi we onun yukini goteris-
mage kdémeklesyan yukgei bir adama gerek bolan dért gunlik
suw we iymit atiyaclyklaryny goterip bilyérler. Bu yorisi ge-
cirmek gin syyahatcy 6z yany bilen nége yukgini alyp git-
meli?
12. Gulnar, Asyr we olaryn kakasy syyahata ugradylar. Ag-
samara olar yuwasja akyan we cun dal deryanyn kenaryna
baryp yetdiler. Kenarda agacdan yasalan we 100 kg cenli
yuki goterip biljek sal bardy. Kakasy-nyn agramy 80 kg,
Gulnaryn agramy 50 kg, Asyryn agramy 40 kg we yik{n
agramy 15 kg.

Asyr ilkinji nobatda anyrky kenarda odun we ot yakmak
ucin yer tayyarlamaly. Sonra Gulnar corba cin balyk we



kartoska arassalamaly. Kakasy bolsa agsam yatmak (gin
cadyr dikmeli. Gorkezilen her bir isi etmek t¢in 20 minut
wagt gerek. Deryadan 10 minutda gecip bolyar. N&hili edip
bir sagada-da galman olaryn Ucusi-de deryanyn anyrysyna
gecip 6z borglaryny yerine yetirip bilerler? Bir sagatdan
garanky diusyar we ot yakmaly.

13. Iki orunly motosikletde 3 adam né&hili edip 60 km aralygy
3 sagatda gecip biler? Motosikletin tizligi 50 km/sag,
pyyadanyn tizligi 5 km/sag.

14. Yasiklern dérdusinde gaba salnan suyjiler bardy. Olaryn
her birinden 9 gap slyjini alansonlar, 4 yasikde galan suyji-
leriti mukdary bir yasikdaki yaly bolupdy. Yasikleriii her
birinde ilki basda néce gap suyji bar eken?

15. Kombayngylaryn topary iki meydanyn bugdayyny orma-
lydylar. Olar uly meydanyn bugdayyny orup basladylar. Gi-
nln ikinji yarymynda kombaynlaryn yarysy uly meydanda
galyp, ony agsama cenli orup gutardylar. Kombaynlaryn ga-
lan yarysy, glintn ikinji yarymynda iki esse kici bolan beyle-
ki meydanyn bugdayyny ordylar. Bir kombayn ertesi hem
uzakly gilin islép, kici meydanyn bugdayyny orup gutaran
bolsa, toparda nace kombayn bar eken?

16. Babasynyn 56 yasy, agtygynyn bolsa 14 yasy bar. Hacan
babasynyn yasy agtygynyn yasyndan iki esse uly bolar?

17. 35 yasly adamyn 4 ogly bar. Her biri beylekisinden iki
yyl yas, onsonom in ulusynyn 8 yasy bar. Hacan hemme
cagalarynyn jemi yasy kakasynyn yasy bilen den bolar ?

18. Iki ekiz dogan yasapdyr. Olaryn biri gije glindizin ;-ini,

beylekisi bolsa bir gije glindizin i—ini uklap geciripdir. Olar

72 yasapdyrlar. Olaryn her biri 6mriinin néce wagtyny yatyp
geciripdir?
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19. Okiiz bir dafy bedani 1 sagatda, at 2 sagatda, geci bolsa 3
sagatda iyip gutaryar. Olaryn Ucusi bilelikde bir dany bedani
néce sagatda iyip gutararlar?

20. Oglanjyk 600 gram mirepbéni 6 minutda iyyar, Bowen—
jik bolsa ondan iki esse ¢alt iyyar. Olaryn ikisi bilelikde 600
gram mirepbani nace wagtda iyerler?

21. Yiik otlysynyn uzynlygy 1 km we ol 50 km/sag tizlik
bilen hereket edyér. Ol uzynlygy 1 km bolan tunnelden néce
wagtda gecer?

22. 150 metrlik koprinin Gstlinde duran adam otlynyn 6z de-
ninden 10 sekuntda gecenligini, koprini gegcmek (teplowozyn
koprinin Ustiine mineninden, t& sonky wagonyn koprinin Us-
tlinden disyanca wagty) Ucin bolsa 25 sekunt harclandygyny
kesgitlapdir. Otlynyn uzynlygyny we onun tizligini kesgitlan.
23. Eginleri den bolmany (cin massany nadogry dlgeyan
okaraly terezi bar. Massasyny anyklamaly yuki ilki terezinin
bir okarasyna salyp, agram daslary bolsa beyleki okara salyp
cekdiler. Sonra bolsa yiikiin we agram daslaryn okaralaryny
calsyp cekdiler. Yukiiti massasyny anyk kesgitlap bolarmy?
24. Eginleri den bolmany tcin agramy nadogry 6lceyan
okaraly terezi bar. 2 kg yarmany almak Ggin 1 kg dasy bir
okarada goyup, beyleki okara bolsa yarma guydular. Sorra
bolsa okaralary calsyp yene-de 1 kg yarmany c¢ekdiler. Bu iki
gezek cekilen yarmalary gosup, onun massasynyn 2 kg denli-
gi barada netije cykardylar. Bu netije dogrumy?

25. Yiik masyny 25000 km gecenden soi onud yz tigirin-
daki rezinleri, 15000 km gecenden son bolsa 61 tigirindaki
rezinleri tézesi bilen calsyrmaly bolyar. Eger 6z wagtynda 6n
we yz tigirlerdéki rezinler calsyrylsa, onda yik masyny néce
kilometr yoly rezinlerini calsyrmazdan gecip biler?

26. Deryanyn akys tizligi 2 km/sag. Eger gdminin tizligi
Uytgewsiz bolsa, onda akymyi ugruna ylzyan gaminin tizligi
akymyn garsysyna yilizyan gaminin tizliginden néce kép?



27. Motorly gayyk kébir aralygy akymyn ugruna 3 sagatda,
edil sol aralygy akymyn garsysyna 4,5 sagatda gegcip bilyér.
Akymyn ugruna akyp baryan ici bos gap bu aralygy nace
wagtda gecer?

28. Iki motosikletli bir wagtyn 6ziinde saherden oba ugrady-
lar. Olaryn birinjisi ahli yoly 25 km/sag tizlik bilen, ikinjisi
bolsa yolun birinji yarymyny 30 km/sag, ikinji yarymyny 20
km/sag tizlik bilen gecdi. Olaryn haysysy oba calt barypdyr?
29. Oba bilen s&herin arasynda bayyr bar. Sonun (¢in awto-
bus bayyra ¢ykanda 25 km/sag tizlik bilen, bayyrdan asak
dusende bolsa 50 km/sag tizlik bilen hereket edyér. Sdherden
oba gidende awtobus yola 4 sagat, obadan sdhere gaydanda
bolsa 3,5 sagat sarp edyar. Oba bilen saherin arasyndaky
uzaklygy tapyn.

30. (Eyleriin meselesi). Oz ahli baylygyny ogullaryna dei
bélmek islan bay adam asakdaky yaly wesyet edipdir.

“Menin uly oglum pulumdan 1000 tylla we galanynyn ;-ini
alsyn, ikinji oglum 2000 tylla we galanynyn ;-ini alsyn,

tctnji oglum 3000 tylla we galanynyn ;-ini alsyn we s.m.”.

Wesyet eden adamyn ogullarynyn sanyny we baylygynyn
mukdaryny kesgitlemeli.

31. Yaz aylary oglanlar komelek yygmaga gitdiler. Komelek
yygyp bolansonlar tapan komeleklerini den paylasmagy
karar etdiler. Oglanlaryn in kigisine 20 kdmelek we galan ko-
meleklerin 0,04-ini, ondan uly oglana 21 kdmelek we galan
kdmeleklerin 0,04-ini, Uglinji oglana 22 komelek we galan
komeleklerin 0,04-ini we s.m. berdiler. N&ce oglan kdmelek
yygmaga gitdi? Olaryn her birine ndge kdmelekden yetdi?
32. Cayicislik déwriinde mydama gaynap duran samowar
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bar. 5 adam bu samowardaky gaynak suwy 1,5 sagatda, 8
adam bolsa 1 sagatda ¢ay demlenip icip gutaryp bilyéar. Sa-
mowary 11 adam néce sagatda icip gutarar? (Suwun gaynap
bugarmasy we cayyn icilisi den 6lcegli bolup gecyar diyip
hasaplamaly).

33. (Nyutonyn meselesi) Meydandaky ot den gurlikde we
den caltlykda 6syar. 70 syygryn bu meydanyn otuny 24 gin-
de, 30 sygyryn bolsa 60 glinde iyip gutarjakdygy belli. 96 sy-
gyr bu meydanyn otuny néce giinde iyip gutarar? (Sygyrlar
meydanyn otuny den mukdarda we den 6lgegli iyyarler diyip
hasaplamaly).

34. Aman tigirli 16°°-da demir yol menziline barmak isle-
yardi. Eger ol 15 km/sag tizlik bilen gitse, onda menzile bir
sagat 611, yagny 15%- da, eger 10 km/sag tizlik bilen gitse
bolsa bir sagat soii, yagny 17°°-da barjakdy. Demir yol men-
ziline 16%-da barmak ticin Aman nahili tizlik bilen gitmeli?
35. Doganlar Begli ,Myrat ,Meret we Cary balyk tumaga git-
diler .Olar dylerine gelenlerinde Cary ejesine: ”Men 6 balyk
tutdym. Myrat 7, Begli 3, Meret 4 balyk tutdy “ diydi.
Ejesi: "Berekella ogullarym, ine size bir gosowug pisse
Pisseleri 6z tutan balyklarynyza goré paylasyp iyin” diydi.
Cagalar pisselerin sanynyn 60-a dendigini anykladylar. Olar
bu pisseleri n&hili paylasmaly?

36. ki balykgy derya balyk tutmaga gitdiler. Olaryn biri 4,
beylekisi bolsa 5 sany den ululykdaky balyklary tutdylar.
Balykgylar balyklary giin yasmanka arassalap, ot yakyp olary
gowurmaga basladylar. Sol wagt gecip baryan yolaggy eger
mumkin bolsa bile agsamlyk edinmage rugsat berilmegini
sorady. Ol agsamlyk (gin pul télejekdigini aytdy. Olar balyk-
lary den bolusip iydiler. Yolaggy 9 miiti manat berip 6zi yola
rowana boldy. 4 balyk tutan balykgy: ,,Bu pulun 4 mini me-
ninki, 5 muni seninki bolmaly”diydi. Ona 5 balyk tutan ba-
lykcy: ,, Yok sen yalitysyarsyi. Bu puluii 6 miifii meninki,



dine (¢ muni bolsa seninki bolmaly” diydi. Balykgylaryn
haysysy mamla?

37. Nadip 7 almany 6 oglana den paylap bermeli?

38. Iki dayhanyn biri 2 kdse yarma, beylekisi bolsa, 3 kédse
yarma gosup meydanda bilelikde nahar tayyarlayardylar.
Yarma tayyar bolanda olaryn yanyna yene-de 2 dayhan gelip
olar bilelikde bu yarmany iyip bilelikde gutardylar. Gelen iki
dayhanyn her biri nahar t¢in 5 min manat pul berdiler. Na-
har bisiren iki dayhan bu 10 min manady nahili paylasmaly?
39. Garassyzlyk bayramynda Aman, Cary we Satlyk 12 sa-
ny skolad almagy karar etdiler. Aman 5, Cary bolsa 7 skolad
satyn aldylar. Satlyk 6z payy, yagny 4 skolad tgin 12 min
manat puly berdi. Bu puly Aman we Cary néhili paylasma-
ly?

40. Cary aga bazarda goyunlaryny satyp gutaran dessine ona
obadasy Meret aga dusup “Tlweleme senéd goyunlaryny
derrew satyp gutaraydyn. Kan goyun getiripmidin?” diydi.
Ona Cary aga seyle jogap berdi: ”Birinji alyja getiren
goyunlarymyn yarysyny we yene-de yarym goyuny, ikinji
alyja galan goyunlaryn yarysyny we yene-de yarym goyuny
satdym. Uclinj1 alyja 1kinji alyjydan galan goyunlarymyn
yarysyny we yene-de yarym goyuny satanymda, goyunlar
gutardy”. Cary aga bazarda ndce goyun satypdyr?

41. Sebetde almalar bardy. Almalaryn den yarysyny we ye-
ne-de yarym almany, sonra galan almalaryn yarysyny we ye-
ne-de yarym almany, in sonunda bolsa galan almalaryn yary-
syny we yene-de yarym almany alanlaryndan son sebetde 31
alma galdy. Sebetde ilkibasda néce alma bar eken?

42. Sebetden 3 almany aldylar. Sonira galan almalaryn (i¢-den
birini we yene-de 3 alma aldylar. Sondan sonra sebetde
ilkibagsdaky almalaryn yarysy yaly alma galdy. Sebetde nace
alma bar eken?
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43. Aman mekdepden gelyérkéa dosty Alta seyle diydi:

. Eger menin pulumyn Ustiine, onun yarysy yaly puly we
yene-de 2 manat gossan onda ikimiz 20 manada oyun
yazylan kompyuter diskini alyp bilerdik” diydi . Amanyn
néce manat puly bar eken?

44. Bazara baryan Hudayberdi gorkak dync¢ almak tgin bir
sazagyn yanynda oturan wagty onun yanyna mekir tilki ge-
lip, hal-ahwal sorasypdyr. Hudayberdinii ndme almak tgin
bazara baryandygyny, jlbusinde néce pulunyn barlygyny
bilenden sonra ona seyle diyipdir: ,, Hudayberdi senin ansat-
ja bayasyn gelyarmi? Sen su sazagyn dasyndan her sapar ay-
lananynda senin jubindaki tylla tennelerin iki esse kdpeler.
Yone sen menifiem hyzmatymy yatdan ¢ykarmaly dilsin. Pu-
lun iki esse artany Ugin her sapar mana 16 tylla tennéni ber-
meli bolarsyn” diydi. Hudayberdi ona: ,,Eger sazagyn dasyn-
dan her gezek aylananynda pulun iki esse kdpeljek bolsa, on-
da sana 16 tenne bermegin girrini hem bolmaz” diyip saza-
gyn dasyndan bir gezek aylandy we silkme telpegini ¢yka-
ryp, pullaryny onun igine dokdi. Hayran galaymaly, onun pu-
ly iki esse kopelipdi! Ol wada berlen 16 tylla tennéni tilka sa-
nap berdi we sazagyn dasyndan ikinji sapar aylandy. Onun
pullary yene iki esse kdpelip, tilka yene-de 16 tennani berdi.
Ol Uclnji sapar sazagyn dasyndan aylananda onun pullary
yene iki esse artdy we gds- goni 16 tenne boldy. Ol 16 tennéa-
ni tilki aldy-da guyrugyny yamzyna gysyp gidiberdi. Hayran
galan Hudayberdi gorkak bolsa, pulsuz galdy. Ilki basda
Hudayberdinin néce puly bar eken?



45. Sinekler Welini seyle bir yadatdy welin, ol sinekleri 6l-
durmége baslady. Ol 4 giunde 216 sinegi 6ldirdi. Sunlukda
ol her giin 6nki gunlerde élduren sinekleri yaly sinegi éldir-
di. Weli her gun nace sinek oldiripdir?

46. Kakasy bazardan pisse satyn aldy we ony Oye getirip as-
hanada goydy. Meret mekdepden gelip, pisselerin yarysyny
iydi. Aman ikinji bolup mekdepden geldi we galan pisselerin
yarysyny iydi. Ata tclnji bolup mekdepden geldi we galan
pisselerin yarysyny iydi. Kakasy isden gelende 4 pisse galan
eken.Ol bazardan nace pisse satyn alypdyr?

47. Garry ene bazara satmak Ugin yumurtgalary getirdi. Bi-

rinji alyjy yumurtgalaryn 5 -ini we yene-de 1 yumurtga sa-
tyn aldy. Ikinji alyjy galan yumurtgalaryn ;-ini we yene-de

1 yumurtga satyn aldy. Uctinji alyjy hem sonky galan yu-
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1 .. .
murtgalaryn 2 -ini we yene-de 1 yumurtga satyn aldy.

Sondan son garry enede 5 yumurtga satylman galdy. Garry
ene ilki basda bazarda satmak t¢in ndge yumurtga getiripdir?
48. Kakasy Aman, Maysa we Kyyas (¢in hoz satyn aldy.
Hozlary cagalar den paylasmalydylar. Mekdepden birinji bo-

lup Kyyas geldi we hozlaryn é -ini alyp oynamaga gitdi.
IKinji bolup mekdepden Maysa geldi we galan hozlaryn

é -ini alyp enelerine gezméage gitdi. Uciinji bolup mekdep-

den Aman geldi we galan hozlaryn é-ini aldy. Sondan son

sekiz hoz galdy. Kakasy ¢agalary ti¢in néce hoz alypdyr.

49. Amanyn, Meredin we Carynyn asyklary bardy. Aman 6z
asyklaryndan Merede we Cara olaryn her haysynda nace asy-
gy bar bolsa, sonca asygy berdi . Sonra Meret 6z asyklaryn-
dan Amana we Cara olaryn her haysynda nace asygy bar bol-
sa, sonca asygy berdi. In sonunda Cary hem 6z asyklaryndan
Amana we Merede olaryn her haysynda néce asygy bar bol-
sa, sonca asygy berdi. Sondan sonra oglanlaryn her birinde 8
asygy bardy. llIki basda oglanlanlaryn her birinde néce asygy
bar eken?

50. Kakasy 24 sany hozy (¢ oglunyn her haysyna ol nace
yasan bolsa, sonca hozdan paylap berdi we seyle diydi:
,,Goy, doganlaryn Kicisi 6z hozlarynyn yarysyny uly dogan-
laryna den paylap bersin. Soiira doganlaryn ortanjysy 6z hoz-
larynyn yarysyny uly we Kici doganlaryna den paylap bersin.
In sonunda uly dogan hem hozlaryny yarysyny Kici doganla-
ryna den paylap bersin.” Ogullary kakasynyn bu sargydyny
berjay edenlerinde olaryn her birinde 8 hozy bardy. Dogan-
laryn her biri néce yasynda?



51. Bahar ayy atasy 4 agtygyny alyp, kdmelek yygmaga git-
di. Kémelekli meydanda olaryn her haysy durli taraplara git-
diler. Birsalymdan atalary yadap oturdy we tapan kémelekle-
rini sanady. Ol 45 sany kdmelek tapypdy. Atalarynyn otura-
nyny gorlp agtyklary onun yanyna ylgasyp geldiler. Olaryn
tapan kdmelekleri yokdy. Olar atalaryndan 6zlerine kdmelek
bermegini hayys etdiler. Atalary 6z tapan kdmeleklerinin
ahlisini agtyklatyna paylady. Cagalar yene-de kdmelek goz-
1ap, durli taraplara dagadylar. Sonda ¢agalaryn bir1 2 kome-
lek tapdy, beylekisi bolsa 2 kémelek yitirdi, Uclnjisi atasy-
nyn bereni yaly komelegi tapdy, dordinjisi bolsa atasynyn
beren kémeleklerinin yarysyny vyitirdi. Cagalar éylerine gelip
komeleklerini sananlarynda olaryn ahlisinin kémeleklerinin
sany dendi. Oglanlaryn her birine atasy nace komelek berip-
dir? Olar dylerine gelende cagalaryn her haysynda nace
komelegi bar eken?

52. Iki agacda 16 serce otyr. Ikinji agacdan 2 serge ugup
gitdi, sonra birinji agacdan ikinji agaja 5 serce ugup bardy.
Ondan sonra agaclaryn her birinde sol bir sanly serceler
boldy. Agaclaryn her birinde ilikibasda nace serce bar eken ?
53. Atasy , kakasy we ogly (¢ bolup Serdaryn saglyk yoly
bilen yokarlygyna baryardylar. Olaryn tanysy Meret aga
asaklygyna dusup gelyardi. Saglyk — amanlyk sorasylandan
sonra Meret aga olaryn hersinin néce yasyndadygyny sorady.
Atasy : “ Bizin Ucimizin bilelikd@ki yasymyz 100 “ diyip yo-
karlygyna yorap ugrady. Kakasy : “ oglumyn we menin bile-
likdaki yasymyz 45. Men oglumdan 25 yas uly “ diyip ol
hem yoluny dowam etdi. Seydip Meret aga olaryn her birinin
nace yasyndadygyny bilip bilmedi. Olaryn her biri néce
yasyndaka?

54.0glanyn yasy kakasynyiikydan iki esse kici .Kakasy 24
yasyndaka ogly doglupdy. Hazir ogly néce yasynda?
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55. 11 metrlik yupi bir bélekdaki metrlerin sany beyleki
bélekdaki desimetrlin sanyna den bolar yaly edip, iki bélege
bolduler. Her bolekdéki ylpun uzynlygyny tapyn.

56. Oglanlar, suwy kesilende yabyn diybinde galan suwdan
birnace balyk tutdular.Her oglana bir balyk bereninde olaryn
birine yetmeyénligi, eger her iki oglana bir balykdan berlen-
de bolsa bir balygyn artyp galyanlygy belli boldy. Oglanla-
ryn sany nace we olar néace balyk tutupdyrlar?

57. Ucup gelyan guslar agaclary gérduler we olaryn stline
gonmaga basladylar. Guslar bir-birden gonanlarynda olaryn
dordusine agac yetmedi. Her agaja iki-ikiden gonanlarynda
bolsa bir tut agajy artyp galdy. N&ce agac we néce gus bar
eken?

58. Aman we Cary kiist oynayardylar. Cary géciim etmek



Ucin cunnur oya batanda Amanyn ici gysyp baslady. Aman
sonda tagtadaky bos 6yjuklerin mallar duran dyjuklerden 3
esse kopdugini we 6zinin mallarynyn Carynyn mallaryndan
4 sany képdugini anyklady. Su pursatda olaryn her haysynda
néce maly bar eken?

59. ,,Ata sen nége yasynda?”- diyip agtygy atasyndan sorady.
Ona yasuly: ,,Eger menin yasan her 10 yylymyn Ustline 2
yyldan gossan, menin yasym 84 bolar” diyp jogap berdi. Ag-
tygy atasynyn nége yasyndalygy 6rén kynlyk bilen hasaplap
tapdy. Oglanjygyn atasy nace yasynda?

60. Kakalary Amana we Merede 6zara klst oynamagy teklip
etdi. Her utan oyny (gin kistca bayrak hokmunde pisse ber-
jekdigini, 6ziinem 6nki utan oynundakydan 4 esse kop pisse
berjekdigini aytdy. Aman oynalan dort déwun dérdiisinem
utdy we bayrak hokminde 255 pisse aldy. Aman her oyny
utandan son nage pisse alypdyr?

61. Kakasy 5 oglunyn her haysyna den sanly hoz berdi.
Doganlarynyn Gglsinin her biri 5 hozy iyenlerinden sonra
olaryn galan hozlarynyn beyleki iki doganynky yalydygy
belli boldy. Kakasy ogullarynyn her birine ndge hoz beripdir?
62. Aman jigisi Merjenin doglan glinune 16 manat 80 tenné
oyunjak ayyny, maymyny, sycany we pisigi satyn aldy. May-
mynyn, sycanyn we pisigin bilelikddki bahasy 12 manat 60
tenine, ayynyn, sycanyn we pisigin bilelikdaki bahasy 11
manat 20 tenine, maymynyn we pisigin bilelikdé&ki bahasy 10
manat 20 tenne bolsa, oyunjaklaryn her birinifi bahasy néace?
63. Menin 1 manat 20 tenne pulum bardy. Men bu pula
sirkul, ¢yzgyc we transportir satyn aldym. Eger men sirkul

we ¢yzgy¢ Ucin bu pulun 3 bolegini, ¢yzgy¢ we transportir

tcin 2 bolegini sarp eden bolsam bu esbaplaryn her haysy
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ucin nace pul tolapdirin?
64. Obadan sahere baryan iki oglan yolun ;-ini gecenden

son dync¢ almak Ugin oturdylar. Oglanlaryn biri beylekisin-
den: ,,Biz yene ndce yol yéremeli?” diyip soranda ol: ,,Ge-
¢en yolumyzdan 12 km kop yol yéremeli” diyip jogap berdi.
Saher bilen obanyn arasyndaky uzuklyk néce?

65. Myrat sygyrlary, goyunlary we gecileri bakyp yordi.
Onun yanyna dosty Mergen gelip: ,,Senin bakyan mallarynyn
nacesi sygyr?” diyip sorady. Ona Myrat: ,,Sygyrlar menin

bakyan mallarymyn ; ini dizyar” diyip jogap berdi. Onda
Mergen: ,,Bu mallaryn nacesi goyun?” diyip sorady. ,,Go-
yunlar menin bakyan mallarymyn ;-ini dizyar” diyip Myrat

jogap berdi. ,,Geciler néce sany?” diylen soraga Myrat ,,Ge-
ciler goyunlardan 25 sany az” diyip jogap berdi. Mergen bi-
raz pikirlenip, ndce sygyryn, goynun we gecinin bardygyny
kesgitlendi. Néce sygyr, nace goyun we nace geci bar?

66. Enesi agtyjaklary ugin etli somsa bisirdi. Ol somsalary
sanap pikirlendi: “Eger her agtygyma 5 somsadan paylasam,
onda bir agtygyma 5 dal-de, eysem iki somsadan yeter. Eger
her agtygyma 4 somsadan paylasam, onda 3 somsa artyp gal-
yar”. Enanin néce agtygy bar eken? Ol ndce somsa bisirip-
dir?

67. Oglanlar synpdas gyzlaryny bahar bayramy bilen gutla-
mak isleyérdiler. Olar her bir gyza 1 manat 60 tennelik sow—
gat almak G¢in 1 manat 20 tennanin yetmeyanligini, 1 manat
dygyny hasapladylar. Oglanlar ndce manada sowgat almak
isleyardiler?

68. Dayhan 6z yetisdiren (izim hasylynyn 2000 kg kem



I cakyr zawodyna tabsyrdy. Galan hasylyn ;-ini we

6000 kg bolsa bazarda satdy. Dayhan nace tizim hasylyny
yetisdiripdir we onun nagesini zawoda tabsyryp, nagesini
bolsa bazarda satypdyr?

69. Galam bilen depederin bilelikdaki bahasy 30 tenre.
Depder galamdan 20 tenine gymmat. Depderin we galamyn
her birinin bahasy nace?

70. Doganlar Aman we Mergen dilkandaky topy aljak bol-
dular. Emma ol topy almak t¢in Amana 4 manat, Mergene
bolsa 2 manat 80 tenne yetmedi. Olar pullaryny gosanlaryn-
da hem olaryn topy almak tcin 80 tenneleriy yetmeyardi.
Topun bahasy nace?

71. Synpda 36 okuwcy okayar. Oglanlaryn sany gyzlaryn-
kydan 3 sany kdp bolsa, synpda néce oglan we néce gyz bar?
72. Bir oglanyn gyz doganlarynyn sany erkek doganlarynyn
sanyna den. Onun ayal doganynyn erkek doganlarynyn sany
ayal doganlarynynkydan iki esse kdp. Masgalada nace caga
bar?

73. Kist mekdebinde iki yarys gecirildi. Birinji yarysda bi-
rinji derejeli 4 klstci, ikinji yarysda bolsa ikinji derejeli 6
kistci 6zara guy¢ synanysdylar. Oyungylaryn her biri beyleki
kiistctler bilen difie bir déw oynadylar. Yarys tamamlananda
birinji yarysyn yenijisi bilen ikinji yarysyn yenijisinin den
mukdarda utuk gazanandyklary belli boldy. IKinji yarysyn
yenijisi nace utuk gazanypdyr?

74. Kust yarysynda 8-nji we 9-njy synplaryn okuwgylary
baslesdiler. Her bir oyuncy beylekilerin her biri bilen bir déw
oynady. 9-njy synp okuwgylary 8-nji synp okuwgylaryndan
10 esse kop bolup, olaryn alan utuklary bolsa 8-nji synpla-
rynikydan 4,5 esse kdpdi. Nage sany 8-nji synp okuwgysy
yarysa gatnasdy we ol nace utuk gazandy?
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75. Celekdaki yagyn 25% birinji alyja, galan yagyn 30%
ikinji alyja, galan yagyn 40% bolsa tg¢unji alyja satdylar.
Celekdéki yagyn nace goterimi satylman galypdyr?

76. Kébir harydyn bahasyny ilki 10% gymmatladyp, sonra
bolsa 10% arzanlatdylar. Bu harydyn bahasy ytgedimi?

77. Meret iki sany top satyn aldy. Toplaryn birinjisi beyle-
kisine garanynda 50% gymmatdy. Toplaryn ikinjisi birinjisi-
ne garanynda nace goterim arzan?

78. Zawod sagatda 100 kw/sag elektrik energiyasyny harcla-
yardy. Taze enjamlaryn birinjisinin goyulmagy 25% elektrik
energiyasyny tygsytlamaga, ikinjisinin goyulmagy bolsa
20% elektrik energiyasyny tygsytlamaga mimkingilik berdi.
Taze enjamlar goyulandan sonra zawod sagatda nace kw/sag
elektrik energiyasyny harclayar?

79. Iki harydyn bahalary den. Téze yylyn 6 yany harytlaryn
bahalaryny arzanlatdylar. Sunlukda birinji harydyn bahasy
iki sapar 15% arzanladyldy. Ikinji harydyn bahasy bolsa bir
sapar, yone 30 % arzanladyldy. Bu arzanlagykdan son
harytlaryn haysysynyn bahasy has arzan?

80. Yolut yarysyny geceninden son awtobus tizligini 25%
artdyrdy we barmaly yerine yarym sagat 6n bardy. Awtobus
ahli yoly néce wagtda gecdi?

81. 6-njy synpda okayan Aman we onun 1-nji synpda oka-
yan jigisi Myrat birwagtyn 6zlinde dylerinden ¢ykyp mekde-
be tarap ugradylar. Myradyn &dimi Amanynkydan 10% gys-
gady, emma ol Amana seredende 10% kop adim &dyardi.
Olaryn haysysy mekdebe 6n barar?



Cozulisler we jogaplar
1. ;+:13+é =1 bolany Ugin sanyn yarysyny, ti¢den birini,
altydan birini gosup, ol sanyn 6zini alarys.
1 1 1 .
2. —+ -+ =1 bolany gin.
2 3 6 yHe

3. Maksadyn icen siiydi é+ :13 +; =1 k&sé den. Onun icen
cayy hem bir késa den.
4. :1)) bélegini. Yolaggy yolun yarysyny gecenden son

uklayar. Ol oyananda galan yolun ;-ini gecmeli bolyar.
Diymek ol galan yolun 2 bolegini uklap geciripdir. Galan

yolun 2 bolegi tutus yolun 2 bolegine dendir.

5. 3 depder we (¢ rucka 0,9+1,2=2,1 manat. Onda 1depder
we 1 rugka 2,1:3=0,7 manat bolar. 1 depder 0,9-0,7=0,2
manat, 1 rucka 1,2-0,7=0,5 manat bolar.

6. 9 sagatda dikucaryn surdjisi ugman, gdmide giden bolsa,
ol 9-60 =540 km gecerdi. Emma ol 9 sagatda 960 km
gecipdir. Diymek, ol 960-540=420 km k&p yol gegipdir. Ol
dikucarda sagatda 200-60=140 km kdp yol gegyar. Diymek,
dikucar 420:140=3 sagat ucupdyr.

7. Dususyancalar birinji tigirli 2¢10=20 km, ikinji tigirli
bolsa 2¢15=30 km yol gecmeli. Diymek, dususmazlaryndan
2 sagat 0n olaryn arasyndaky uzaklyk 20+30=50 kilometr
bolar.

8. 54 km/sag.
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9. Doganlar tigirden gezekli gezegine peydalandylar. Oyden
doganlaryn kigisi tigirli, ulusy bolsa pyyada ugrayarlar. Kici
dogan 1 km gecenden son (bu wagtda doganlaryn ulusy py-

ya-da :13 km gecér) tigiri goyup, yoluny pyyada dowam edip
baslayar. Doganlaryn ulusy 1 km pyyada gecende kici dogan
1 km tigirli we 2 km pyyada, yagny 1§ km gecyéar. Dogan-—

laryn ulusy 2-nji kilometri tigirli gecyancd, Kigisi :13 km

gecyéar we 2-nji kilometrin sonuna uly dogany bilen den
gelyar. Galan iki kilometri hem doganlar edil suna menzes
gecyarler we demir yol menzilini bir wagtda gecyérler.

Indi tigirli we pyyada néhili tizlikde hereket edilendigini
kesgitlalin. Yolun 2 km tigirli we 2 km pyyada gecildi. Dine
pyyada yorelen bolsa, 10 min gija galynyandygyny, tigir ula-
nylanlygy tcin bolsa 10 min ir gelnenligini g6z 6niinde tut-
sak, 2 km yolun tigirli gecilmegi netijesinde 20 min wagtyn
tygsytlanandygyna goz yetiryaris. Tigirli 2 km yoly gecyéan-

cd, pyyada 2 km gecyaér. Pyyada 2 —g = 1:13 km gecmek

Ucin 20 min sarp edyér. Diymek, pyyadanyn tizligi
1:13 : :1)) =4 km, tigirlinin tizligi 4¢3=12 km
Tizlikleri denleme duziip hem tapyp bolyar. Goy, pyyadanyn
tizligi x bolsun, onda tigirlinin tizligi 3x bolar. Denleme
dizyaris: 221 ;i = 1; x=4  3x=12.

x 3x 3 3x 3
13. Iki adam motosikletde we biri pyyada yola dusyarler. 55
km gecenden son motosikletin yzynda oturan dusup, galan



5 km yoluny pyyada dowam etdiryér. Beylekisi motosikletde

yzyna (45 km) gaydyar. Motosiklet jemi 55+45=100 km yoly

100:50=2 sagatda gecyar. Sol pursata ¢enli tclinji pyyada

5¢2=10 (km) gecyér. Motosiklet ony alyp yene-de 50 km

aralygy 1 sagatda gecyér. Seydip 3 sagatda Uclsi-de 60 km

aralygy gecyarler.

14. Jemi 4 yasikden 4-9 =36 gap suyji alynandan son

galan slyji bir yasikdaki yaly bolupdyr. Onda 3 yasikde 36

gap, bir yasikde 12 gap slyji bar eken.

15. Uly meydanda &hli kombaynlar yarym giin, kombaynla—

ryn yarysy hem yarym giin bugday ordular. Diymek, toparyn
L + 113 is guni birinji meydany ormak (gin
AN $9 JI meyaany ¢

ulanyldy. Kici meydanda toparyn yarysy yarym gun isledi.

Diymek, toparyn ;; =ll1 is gini ulanyldy. Ilkinji meydan

iki esse kici bolany (gin ony topar j; =: glinde dynyp
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gunlik is galyar. Bu isi dine bir kombayn yerine yetireni
ucin, toparda 8 kombayn bar eken.

16. Agtygy doglanda babasynyn 42 yasy bar eken. Diymek,
42 yyldan son babasynyn yasy 42¢2=84, agtygynyn yasy
bolsa 42 bolar.

17. Uly oglunyn 8 yasy, ikinji oglunyn 6 yasy, U¢unji
oglunyn 4 yasy we dordinji oglunyn 2 yasy bar. Olary hem-
mesinin bilelikde yasy 20 bolyar. Her yyl kakalarynyn yasy
bir yyl artyar, dort ogullarynyn umumy yasan yyly 4 yyl art-
yar. 5 yyldan kakalary 40 yasayar, hemme c¢agalarynyn
yasynyn umumy jemi bolsa 40 bolyar.

biljekdi. Ikinji gun ikinji meydanda &hli topar (gin
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18. Ekizlerin birinjisi 6mriinin 72:3=24 yylyny, ikinjisi
72:4=18 yylyny ytyp geciripdir.

19. 12 sagatda okiiz 12, at 6, geci bolsa 4 dany bedéani, ahlisi
bilelikde bolsa 22 dany bedani iyerler. Diymek, olaryn Ugsi

bilelikde 1 dany bedé&ni ﬁ sagatda iyip gutararlar.

20. 2 minutda. 1 minutda oglan 600:6=100 gram mdrepbani
iyer. Bowenjik dhli marepbéni 3 minutda, 1 minutda bolsa
600:3=200 gram mdrepbéni iyer. Olaryn ikisi 1 minutda
100+200=300 gram mrepbé&ni, 2 minutda bolsa &hli
murepbani iyerler.
21. 2 km yoly 50 km/sag tizlik bilen baryan otlynyn nace
wagtda gecjekdigini kesgitlemeli.

S 2km 1

V  50km/sag 25

22. Oz uzynlygy yaly aralygy gecmek (gcin otly 10 sek. wagt
sarp edyar. Oz uzynlygy we we koprinini uzynlygy yaly ara-
lygy gecmek ticin bolsa 25 sek wagt sarp edyar. Diymek,

sag =i-60min = 2,4 min.
25

otlyny tizligi =10 (m/sek) ya-da
yyR zligh o5 g =10 (MY
W =36 (km/sag). Otlynyn uzynlygy 1010=100 (m).

23. Bolar. Eger birinji ¢cekiiwde yikin massasy p, ikinji
cekliwde ylkin massasy g bolsa, onda yikin hakyky
massasy -/ pq bolar,

24. Bu netije dogry dal. Yarmanyn massasy 2 kg kép bolyar.
Goy, a birinji gezek ¢ekilen yarmanyin massasy, b bolsa
ikinji gezek cekilen yarmanyn massasy bolsun. Onda onki
mesele boyunca ~/ab =1 bolmaly. a#b we



a+b= > 2.

a+b:a+1
Jab -Jab -Jab a

-Jab
25. Yik masyny 9375 km gecenden soti onui yz we i
tigirlerind&ki rezinleri calsyrmaly. Sonda ylik masyny 18750
km yoly rezinleri tdzesi bilen ¢alsyrmazdan gecip biler.
26. 4 km/sag kop.
27. Akymyn ugruna 1 sagatda motorly gayyk ahli yolun

;-ini, akymyn garsysyna bolsa ahli yolun ;-sini gecer. Ahli
U A _ o .
yolun 3 9°9 bolegi, akymyn bir sagatda gegyén yolunyn

iki essesi bolar. Diymek, 118 aralyk akymyn bir sagatda

gecjek yoludyr. Diymek, dine akymyn ugruna akyp baryan
ici bos gap bu aralygy 18 sagatda gecer.

28. Ikinji motosikletci yolun birinji yarysynyn bir kilo-
metrini 2 minutda, yolun ikinji yarysynyn bir kilometrini 3
minutda gecipdir. Diymek, ol ortaca 2 kiliometr yoly 5 mi-
nutda ya-da sagatda 24 kilometr yoly gecipdir. Diymek, bi-
rinji motosikletci 25 km/sag tizlik bilen oba calt gelipdir.
29. Awtobus séherden oba we tersine obadan séhere barmak
ucin 7,5 sagat sarp edyér. Sunlukda onun bayyra ¢ykyan we
bayyrdan diisyan aralyklary dendir. Y®6ne awto-bus bayyra
¢ykanda dusenindakiden iki esse pes tizlik bilen hereket
edyar. Diymek, ol yokary ¢ykmak (cin disenindaki-den iki
esse kop wagt sarp edyér. Diymek ol 7,5 sagadyn 2,5
sagadyny bayyrdan dismek (cin 5 sagadyny bolsa bayyra
cykmak (cin sarp edyar. Onda oba bilen saherin arasyndaky

uzaklyk 2> 50; °:25 _195 (km) dendir.
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30. Anli ogullary den pay alanlary cin taze galyndynym
;-i onki galyndynyn ;-inden 1000 tylla az bolmaly.

Diymek, téze galyndy 6nki galyndydan 8000 tylla az bolma-
ly. Sert boyunga dhli baylyk doly paylanypdyr. Diymek, ba-
yyn in sonky ogly kabir tylla alandan son galyndyda hig bir
zat galmandyr. Onda onun 611 yanyndaky galyndy 8000 tylla
bolmaly. Ol 8000 tylladan bayyn in kici oglundan 6nki ogly
1000 tylla alypdyr. Diymek, in kici ogly (diymek, beyleki
ogullary hem) 7000 tylla alypdyr. Bayyn 7 ogly bolup, onun
baylygynyn mukdary 49000 tylla bolupdyr.

31. 5 oglan kdmelek yygmaga gidipdir we olaryn her birine
24 kémelekden yetipdir. Sert boyunca oglanlaryn her birine
onka berlenden bir kdmelek kop berilyar. Diymek, galan
kémeleklerin 0,04-i1-e den bolmaly. Bu yerden soiiky galan
komeleklerin sanynyn onki galanlardan 25 kémelek
azdygyny gorkezyér. In soniky oglan oglan 6zline yetyén ko-
melegi alandan son hi¢ bir kdmelek galmayar. Onun 6n ya-
nyndaky oglan 6ziine degisli kdmelekleri alandan son 25 ko-
melek galyp, ol bu kdmelleklerin 0,04-ini, yagny 25¢0,04=1
kémelegi alyar. Bu yerden in soniky oglanyn 24 kdmelek
alandygy gelip ¢ykyar. Diymek, oglanlaryn her birine 24 ko-
melekden yetipdir. Oglanlaryn sanynyn 5-ligine g6z yetir-
mek has hem yenildir. llkibasda 1-nji oglan 20, 2-nji 21, we
s.m. 5-nji oglan bolsa 24 kdmelek alyar.

32. Eger 8 adam samowary 1 sagatda icip gutaryp bilyédn
bolsa, onda onun gdwriimi 8 adamyn payyna (1 pay diyip,
bir adamyn 1 sagatda icip biljek cayynyn mogberine di-
stinilyar) we 1 sagatda gaynap bugarjak suwun mukdaryna
dendir. Basga tarapdan, 5 adam samowary 1,5 sagatda icip
gutaryanlygy Ucin onun géwrimi 5¢1,5=7,5 adamyn payyna
we 1,5 sagatda gaynap bugarjak suwuni mukdaryna dendir.
Bu yerden yarym sagatda samowarda yarym payyn, 1 sagat-



da bolsa bir payyn bugaryanlygy gelip ¢cykyar. Diymek, sa-
mowaryn goéwrimi 9 paya den. 11 adam ilkinji yarym sagat-
da 5,5 payy icyar we yarym pay bolsa bugaryp gutaryar. Diy-
mek, samowardaky suw yarym sagatda 6 pay azalar. Galan 3
pay bolsa 15 minutda iciler. Seyleleik bilen 11 adam samo-
wardaky cayy 45 minutda icip gutarar.

33. 24 ginde 70 sygyr 24+70=1680 payy iyip bilyar

(1 pay diyip 1 sygyryn bir ginde iyip biljek otunyn mukdary-
na duslnyaris). Bu 1680 paya otun 6nki mukdary we onun
24 glnde 6sen mukdary giryar. 30 sygyr 60 glinde
30+60=1800 payy iyip bilyar. 1800-1680=120 artykmac pay
60-24=36 glndaki otun dsusini duzyar. Diymek, 24 ginde
otun Oslsi 80 paya, ilkibasdaky oturi mukdary 1680-80=1600
paya den. 96 glinde otun 0slisi 8044=320 paya, 96 glindaki
ahli ot 1600+320=1920 paya den bolar. Bir giinde
1920:96=20 pay iyilyar. Diymek, 20 sygyr 96 ginde bu
meydanyn otuny iyip gutaryp biler.

34. Goy, demir yol menziline ¢enli uzaklyk a den bolsun.
Onda biz 10 km/sag tizlik bilen gidende 15 km/sag tizlik
bilen gideninddkiden 2 sag kdp wagt sarp edyanligi tgin
asakdaky denlemani duzup bileris:

16(1) —11 =2, bu denlemani ¢6zup a=60 koki tapyarys. Bu san

demir yol menziline ¢enli uzaklygyn 60 km denligini
gorkezyéar. Diymek, tigirli 10 km/sag tizlik bilen gidende bu
yoly 6 sagatda, 15 km/sag tizlik bilen gidende bolsa 4 sagat-
da gecjekdigini tapyp bileris. Diymek, 5 sagatda menzile bar-
mak ¢in Aman 12 km/sag tizlik bilen tigirini stirmeli.

35. Cagalaryn tutan balyklarynyn sany 6+7+3+4=20. Diy-
mek, her balyk t¢in 60:20=3 pisseden paylasmaly. Cary
6-3=18, Myrat 7¢3=21, Begli 3¢3=9, Meret 4¢3=12 pisse
almaly.

28

36. 5 balyk tutan balyk¢y mamla. 4 balyk tutan 1 balygyny 5
balyk tutan bolsa 2 balygyny yolagca beripdirler. Diymek,
her balyk ti¢cin 3 mun manat télenipdir. Onun 3 mundni
birinji balykgy, 6 mundni ikinji balykgy almaly.

37. Her oglana bir almadan bermeli galan 1 almany 6
bolege bolup, her oglana bir bdlekden bermeli.

38. Dort dayhanyn her biri 5:4=1,25 k&se yarmany iyipdir.
Diymek, nahar bisiren birinji dayhanyn 2-1,25=0,75 kase
yarmasyny, ikinji dayhanyn 3-1,25=1,75 ké&se yarmasyny,
yagny 0,75+1,75=2,5 kdse yarmany gelen iki dayhan iyipdir.
Her kédse yarma Gg¢in 10:2,5=4 min manatdan yetyar.
Diymek, 0,754=3 miin manady 2 kése yarma gosan,
1,754=7 min manady bolsa 3 kdse yarma gosan dayhan
almaly.

39. Aman 0z skoladlarynyn 4-sini 6zi iyip 1-ini Satlyga
beryér. Cary bolsa 4 skolady 6zi iyip 3-sini Satlyga beryar.
Diymek, 12 mun manadyn 3 mindni Aman 9 mindni bolsa
Cary almaly.

40. Meselani tersinden ¢ozelin. Cary aga tctnji alyja galan
goyunlarynyn yarysyny we yene-de yarym goyuny satanynda
onun goyunlary gutarypdyr. Diymek, ol ¢inji alyja bir
goyun satypdyr. Diymek, ikinji alyjy iki we birinji alyjy dort
goyuny satyn alypdyr. Cary aganyn bazara getiren
goyunlarynyn sany 1+2+4=7.

41. Mesele 6nki mesela menzes ¢ozulyar. Jogaby: 255
alma.

42. 3 alma alnandan sonra galan almanyn ;-i alnypdyr.
Diymek, dhli almanyn bir alma kem ;-i alnypdyr. Diy-

mek, sebetden 3 alma, bir alma kem :1)) alma we yene-de 3



alma alnypdyr. Diymek, sebetden almalaryn ;-i we yene-de

5 alma alnanadan sonra sebetde ilkibasdaky almalaryn yary-
sy galypdyr.Diymek, &hli almalaryn ;—:13 =(15 bolegi 5 alma
den. Sebetde ilkibasda 30 sany alma bar eken.
43. Bu meselani sonundan ¢dzip baslamak amatly bolyar. 2
manat gosulmazdan onki pul 20-2=18 manat bolar. 18 manat
Amanyn pulunyn Ustline onun yarysy yaly pul gosulandan
son alyndy. Diymek, 6 manat pul gosulandan son 18 manat
bolyar. Amanyn puly 18-6=12 manada den.
44. Meselani darli usullar bilen ¢6zip bolyar. Olaryn birini
gorkezelin. Uglinji gezek sazagyn dasyndan aylanandan sor
onun puly iki esse kopelip 16 tennie bolupdyr. Diymek,
uclinji gezek aylanandan 6n onun 16:2=8 tennesi bar eken.
Bu 8 tenne 16 tenne tilk& berlenden sonky pul. Ondan 6n
Hudayberdinin 16+8=24 tennesi bar eken. Ikinji gezek sa-
zagyn dasyndan aylanmazdan 6n Hudayberdinin 24:2=12
tennesi bar eken. Bu tenne tilkd ikinji 16 tenne berlenden
sonky galan pul. Ondan 61 Hudayberdinin 16+12=28 tennesi
bolupdyr. Birinji gezek aylanmazdan 6n Hudayberdinin
28:2=14 tennesi bar eken.
45. Goy, Welinin birinji giin 6lduren sinekleri x bolsun.
Onda ol ikinji giin x, Uglinji giin x+x=2x, dordunji gin
X+X+2x=4x sinegi , jemi x+x+2x+4x=8x sinegi olduripdir.
8x=216 denlemeden x=27 tapyarys. Weli birinji gun 27, ikin-
jigun 27, Ggunji gun 54, dorddnji giin 108 sinegi oldaripdir.
Meseléni denleme diizman, tersinden ¢ozmek has amatly
bolyar. Welinin dordiinji tutan sineklerini sany 216:2=108-e
den. Diymek, onun 6nki U¢ gundaki tutan sineklerinin sany
hem 108-e den. Welinin tglnji gun tutan sinekleri 108:2=
=54-e den. Diymek, onun 6nki iki glindaki tutan sineklerinin
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tutan sany hem 54-e den. Welinin ikinji glin tutan sinekleri
54:2=27-a den . Diymek, ol birinji glinem 27 sinek tutupdyr.
46. 32 pisse alypdyr.

47. 54 yumurtga.

48. Aman hozlaryn é-ini alandan son 8 hoz galan bolsa, ol

hoz almanka 12 hoz bar eken. Maysa hozlaryn é-ini alandan

son 12 hoz galan bolsa, ol hoz almanka 18 hoz bar eken.
Kyyas hozlaryn é-ini alandan son 18 hoz galan bolsa, ol hoz

almanka, yagny ilki basda 27 hoz bar eken.

49. Cary asygyny paylandan son oglanlaryn her birinde 8
asygy bolyar. Diymek, sol paylanysykdan 6n Carynyn 16,
Amanyn 4, Meredin hem 4 asygy bar eken. Meret asykla-
ryny paylamazdan 6n bolsa, Amanyn 2, Meredin 14 , Cary-
nyn 8 asygy bar eken. Onda Aman asyklaryny paylamazdan
on Amanyn 13, Meredin 7 , Carynyn 4 asygy bar eken.

50. In sonunda doganlaryn her birinde 8 hoz bar eken.
Diymek, uly dogan hozlarynyn yarysyny paylamanka onun
16 hozy, beyleki doganlaryn her birinifi 4 hozy bardy. Onda
ortanjy dogan hozlarynyn yarysyny paylamazdan 6 onyn 8
hozy, uly doganyn 14 hozy, kic¢i doganyn 2 hozy bardy. Kigi
dogan hozlarynyn yarysyny paylamazdan 61 onyn 4 hozy,
uly doganyn 13 hozy, ortanjy doganyn 7 hozy bardy.
Jogaby. 13,7, 4 yasynda.

51. Atasynyn Uc¢unji agtygyna in az komelek berenligine gtz
yetirmek kyn daldir. Sebabi ol doganlary bilen denlesmek
Ucin atasynyn bereni yaly kémelek tapmaly bolyar. Goy,
aydaly atasy Ucinji agtygyna x kémelek beripdir diyelin.
Onda ol dylerine yene sonca kdmelek tapyp, 2x komelek
getiryar. Dordunji agtygy berlen kémeleklerin yarysyny vyiti-
rip ol hem 2x kémelek getiryar. Diymek, atasy dordiinji agty-



gyna ilkibasda 4x kdmelek beripdir. Birinji agtygy 2 komelek
tapandan son dylerine 2x kdmelek getiryar. Diymek, atasy
ona ilkibasda 2x — 2 kdmelek beripdir. Ikinji agtygy 2 kéme-
lek yitirenden son dylerine 2x kdmelek getiryar. Diymek,
atasy ilkibasda ona 2x + 2 kdmelek beripdir. Denleme dizyé-
ris we ony ¢Ozyaris: X + 4x + 2x — 2 + 2x +2 =45; 9x=45;

x= 5. Diymek, atasy uclnji agtygyna 5, dérdunji agtygyna
4¢5= 20, birinji agtygyna 2¢5 - 2 = 8, ikinji agtygyna

2¢5 + 2 = 12 kdmelek beripdir.

52. 12 we 4 serce

53. Atasy 100-45 = 55, kakasy 35, ogly (45-25):2 =10
yasynda.

54. Ogly doglanda kakasy 24 yasynda eken .Diymek , hazir
ogly 24 yasynda .

55. 10 mwe 1 m=10 dm.

56. 4 oglan 3 balyk tuupdyr.

57. 10 gus we 6 tut agajy bar.

58. Amanda 10 maly, Caryda bolsa 6 maly bar.

Kst tagtasynyn 64 0yjlgi bar. Bos dyjuklerin sany mally
dyjuklerin sanyndan (¢ esse kdp. Diymek, bos 0yjukler 48
we mally dyjukler 16 sany. Amanyn 4 maly kop. Eger bu
dort mal bolmasa, onda olaryn den mallary, yagny her birinin
(16-4):2=6 maly bolardy. Amanyn 4 maly kop bolany Ggin
onun 6+4=10 maly ,Carynyn bolsa 6 maly bar.

59. Yasulynyii yasan her 10 yylynyi tstiine 2 yyldan gossai
onun yasy 84 bolyar. 84-i 12-a bolip 7-ni alyarys. Diymek,
oglanyn atasy 7 onlugy yasapdyr, yagny ol 70 yasynda.

60. Goy, Aman birinji oyny utanda x pisse alan bolsun. Onda
ol ikinji oynundan son 4-x, U¢linji oynundan son

4.4x =16x, dordlnji oyundan son 4-16x = 64x We jemi

X +4x+16x +64x = 85x pisse alypdyr. 85x=255 denleméni
¢ozlp x=3 tapyarys. Aman birinji oyundan son 3, ikinji
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oyundan son 12, icuinji oyundan son 48, dordunji oyundan
son bolsa 192 pisse alypdyr.

61. Ug doganyn her haysy 5 hozdan iyenden son ola-ryi
galan hozlary beyleki iki dogana berlen hozlaryn sanyna den

boldy. Bu bolsa ti¢ doganyn her birinin 6z hozlarynyn é -

ini, Uclsinin bilelikde bolsa bir dogana berlen, yagny 15
hozy iyendiklerini anladyar. Diymek, kakasy doganlaryn her
birine 15 hozdan paylapdyr.

Meseléni denleme diiziip hem ¢6zlp bolyar. Eger her do-
gana berlen hozy x bilen belgilesek, onda 3(x-5)=2x denle-
maéni dizdp bileris. Ony ¢6zlp, x=15 jogaby alarys.

62. Maymynyn, sycanyn we pisigin bilelikddki bahasy

12,6 manat bolany Ug¢in ayynyn bahasy 16,8-12,6=4,2 manat.
Ayynyi, sycanyn we pisigin bilelikdéki bahasy 11,2 manat
bolany tcin maymynyn bahasy 16,8-11,2=5,6 manat.
Maymynyn we pisigin bilelikdaki bahasy 10,2 manat bolany
ucin sycanyn bahasy 12,6-10,2=2,4 manat.

Pisigin bahasy 16,8-4,2-5,6-2,4=4,6 manat.

63. Transportir ticin 0,4, sirkul Ggin 0,72, ¢yzgye Gcin 0,08
manat tolapdirin.

64. Saher bilen obanyn arasyndaky uzuklyk 36 km den. Bu

jogaby ;x +;x +12 = x denlemani ¢cozup alyarys.

65. 75 sygyr, 50 goyun we 25 geci bar.

66. 6 agtygy bar eken. Ol 27 somsa bisiripdir.

67. 10 manat.

68. Meselani denleme diiziip ¢ozelin. Goy &hli Gzim hasyly x

bolsun. Onda zawoda tabsyrylan Gzim ;x -2000 bolar.

Galan tzim hasyly x - (; X — 2000) = 2 X+ 2000 bolar.



Galan Uzumin ;-ini we 6000kg tapyarys.

(2 + 2000) -;+ 6000 = ; X +1000 + 6000 = ; X+ 7000.

3X
Indi denleme dizyaris:
2 X+ 2000 = :13 X+ 7000; :13 x =5000; x=15000 Diymek,
dayhan 15000 kg zim hasylyny yetisdiripdir.

Onun 15000 :13 —2000 = 3000 kg zawoda tabsyryp

12000; + 6000 =12000 kg bolsa bazarda satypdyr.

Jogaby. 15000kg; 3000kg; 12000kg.

69. Depderin bahasy 25 tenne, galamyn bahasy 5 tenne.

70. Goy, Amanyn x manat puly bar bolsun. Onda Mergenin
x+1,2 manat puly bolar. Topun bahasyny a bilen belgilép,
asakdaky denlemeler ulgamyny yazyp bileris:

amx=4 Bu ulgamy ¢tziip a=6, x=2 al
u ulgamy ¢ozip a=6, x=2 alarys.
a-x—-x-12=0,8 Jamy ¢ozip Y

Diymek, Amanyn 2 manat, Mergenin bolsa 3,2 manat pullary
bar. Topun bahasy 6 manat.

71. x+x+3=36 denleméanin natural sanlarda ¢6ziwi bolmany
Ucin meselénin ¢oziwi yok.

72. Masgalada 4 oglan we 3 gyz bar.

73. Birinji derejeli kustcilerin yarysynda yeniji bolan kistci
3 utukdan kop gazanyp bilmez. Ikinji derejeli kistcilerin

yarysynda jemi 625 =15 déw oynalyp, bu yarysa gatna-
syjylar bilelikde 15 utuk gazanyp bilerler. Eger ikinji yary-
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syn yenijisi 2; utuk gazansa, onda galan 5 oyungy bilelikde

12; utuk gazanardy. Bu bolsa olaryn her birinin 2; utuk

ya-da birinin ondan hem ké&n utuk gazanmagyny anladardy.
Diymek, ikinji yarysyn yenijisi hem 3 utukdan az utuk
gazanyp bilmeyar. Emma ol 3 utukdan kop utuk hem gaza-
nyp bilmeyér. Sebébi ol birinji yarysyn yenijisi bilen den
utuk gazanypdyr. Diymek, ikinji yarysyn oyuncgylary utukla-
ry dine asakdaky yaly paylasyp bilerler: yarysyn yenijisi 3

utuk, 4 oyuncynyn her haysy 2; utuk, bir oyungy bolsa 2

utuk gazanypdyr.

74. Goy, yarysa gatnasan 8-nji synp okuwgcylarynyn sany x
bolsun. Onda yarysa gatnasan 9-njy synp okuwgylary-nyn
sany 10x bolar we yarysa jemi 11x oyungynyh gatnasan-lygy
belli bolar. Yarysa gatnasanlaryn her biri 11x — 1 déw oynap,
T . " . 11x(11x -1

ahli oyuncylaryn oynan déwlerinin sany —————= Dolar.
Diymek, dhli oyungylaryn gazanjak utuklarynyn sany hem
11)((1;)(_1) bolar. Serte gora 8-nji synp okuwgylary

9-njy synp okuwgylaryna garanynda 4,5 esse az utuk gaza-
nypdyrlar. Diymek, &hli utuklaryn 5,5 bélegi, yagny
Hx(ix=1) :5,5 = 11x(11x-1) utuk 8-nji synp okuwgylary-
nyn payyna disyéar. Her bir okuwgy in kén bolanda, oynan
ahli déwlerini utup 11x-1 utuk gazanyp bilyar. Seylelik bilen
her bir yarysa gatnasan 8-nji synp okuwgysy 6z oynan ahli
déwini (sol sanda 8-nji synpdan bolan garsydaslaryny hem)
utan bolup ¢ykyar. Gapma-garsylyk alyndy. Bu gapma-gar-



sylyk dine 8-nji synp okuwgysy 1 sany bolanda ¢ozilyar.
Diymek, x=1 we onun gazanany 11+1-1=10 utuga den.
75. Birinji alyjy yag alandan son celekde
100%-25%=75% yag galar. Bu yagyn 30%-i

75-130% =22,5% bolar. Onda ikinji alyjy yag alandan son

celekde 75%-22,5%=52,5% yag galar. Bu yagyn 40%-i

52,5-140% = 21% bolar. Ugtinji alyjy yag alandan son celekde

52,5%-21%=31,5% yag galar.
76. Harydyn bahasy gymmatladylandan son
100%+10%=110% bolar. Arzanladylandan son harydyn

bahasy 110-1100O =11% arzan bolar. Harydyn sonky bahasy

110%-11%=99% bolar. Diymek, harydyn bahasy 1%
arzanlar.

77. Toplaryn ikinjisi birinjisinin 1058-100% = 663)% dizyar.

Diymek, ikinji top birinji topdan 100% —662% = 33:1))%
arzan.

78. Birinji enjam goyulandan sorira sagatda 75 kwi/sag
elektrik energiyasy harclanyp baslandy. Ikinji enjamyn go-
yulmagy elektrik energiyasyny yene-de 20% tygsytlamaga
mumkingilik berdi. 75-in 20%-i 15-e den. Onda 75-15=60.
Diymek, tdze enjamlar goyulandan sonra zawod sagatda 60
kw/sag elektrik energiyasyny harclap baslady.

79. Birinji harydyn bahasy birinji gezek arzanladylan-da
onun bahasy 6nki bahasynyn 85% den bolyar. IKinji gezek
arzanladylanda onun bahasy ilkibasdaky bahasynyn
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(85- 85 j% _ 72254 72 95% den bolyar.
100)” " 100

Ikinji harydyn bahasy 30% arzanladylandan son onun bahasy
onki bahasynyn 70% den bolyar. Diymek, ikinji harydyn
bahasy birinji harydyn bahasyna gora arzan.
80. Yolun ikinji yarymyny gecmek {icin awtobus yolui

. 100 4 .. ..
birinji yarymyna sarp eden wagtynyn 5 = = bolegini sarp
etdi. Awtobusyn yolun birinji we ikinji yarymlaryny gecmek

tcin sarp eden wagtlarynyn tapawudy ;-e den. Diymek, bu

wagt ; sagada den. Diymek awtobus yolun birinji yarymyny

;5 = 2; sagatda, ikinji yarymyny 2 sagatda, ahli yoly

bolsa 2; +2= 4; sagatda gecipdir.

T ... 9 11 99
81. Myradyn tizligi Amanya tizliginin —-~— = ——
YR g yRHZIEIN 610 T 100

bolegini dizyar. Diymek, Aman mekdebe 6n barar.



Matematiki sofizmler

Goraymage dogry, emma aslynda bilgesleyin toslanan,
logika ters gelyan pikire (netije ¢cykarma) sofizm diyilyar.
Adatca matematiki sofizmlerde gizlin yagdayda gadagan
edilen amallar (meselem, nola bolmek, otrisatel anlatmadan
jubut derejeli kok almak we s.m.) yerine yetirilydr ya-da
duzglnleri, formulalary ya-da teoremalary ulanmagyn
sertleri gdz onunde tutulmayar. Kabir sofizmlerde bolsa
yalilys ¢yzgylary ulanmak arkaly pikir yoretmeler gecirilyar
we manysyz, yaliiys netijeler alynyar.
Matematiki sofizmleri dernemek, pikir yoretmelerdaki yol
berlen vyalnyslyklary — 6wrenmek okuwcgylarda dogry
pikirlenmek endigini, mysal-meseleleri c¢ozenlerinde we
teoremalary  subut edenlerinde  Ordn  Unsli, &ga
bolmalydyklaryny terbiyeleydr. Matematiki  sofizmleri
dernemek okuwgylaryn logiki pikirlenmek ukyplaryny,
dogry pikir yoretmek basarnyklaryny osduryér. Sofizmin
yalnyslygyny tapmak, suna menzes yalnyslyklara sonra yol
berilmeginin 6ndni alyar.
Matematiki sofizmler k&bir matematiki maglumatlara has
cunnur disunmeklige yardam edydr. Meselem, 4-nji synpyn
matematikasynda “Sany nola bdlmek bolmayar” diyen
tassyklama dwrenilydr. Emma okuwgylaryn kopisi wagt
gecenden son bu tassyklamany yatdan c¢ykaryarlar we nola
bolmek bilen baglanysykly yalnyslyklara yol beryarler.
Emma okuwgylara nola bélmek arkaly “5=9 dexnligi “subut”
edip gorkezmek” we bu subudyn yaliyslygyny olaryn
Ozlerine tapdyrmak, sonra bu vyalinyslygyn gaydyp
gaytalanmazlygyna yardam edyar.

Matematiki sofizmler okuwgylarda uly gyzyklanma hem
doredyar. Diymek, sofizmler okuwcylara matematikany
cunnur 6wretmegin serisdesi bolup hyzmat edyaér.
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Sofizmler
1. 2+2=5 denligi subut edyaris.

Munun Ucin 4:4=5:5 dogry san denligini yazyarys. Bu
denligin iki boleginden hem yayyn dasyna umumy
kopeldijini gykaryp alarys:

4(1:1)=5(1:1).
Yaydaky sanlar dendir, sona gora-de 4=5 ya-da 2¢2=5.
2. 2=3 denligi subut edelin.

Munun Ugin 4-10=9-15 dogry denligi yazyp, onun ustiinde

asakdaky yaly 6zgertmeleri gecipyaéris:

4-10+61=0-15+61
4 4

Diymek, 2=3.
3. 7=1 denligi subut edyaris.

Munun U¢in 7-nin we 1-in her birinden 4-i ayyryarys we
netijede 3 we -3 sanlary alarys. Ol sanlary kwadrata goterip,
ozara denn 3°=(-3)’=9 alarys. Diymek, 7 we 1 sanlar hem
Ozara den bolmaly.

4. 6=7 denligi subut edelin.

Asakdaky denlemeler ulgamyny ornuna goymak usuly bilen

cOzyéris:



5. Pilin agramy sycanyn agramyna den.

Goy, pilin agramy a (kg), sycanyn agramy bolsa b (kg)
bolsun. Olaryn agramlarynyn orta arifmetiki bahasyny v
bilen belgil&lin. Onda

a+b=2v, a=2v-b, a-2v=-b
bolar. Sonky iki denligi agzama-agza kopeldip alarys:
a’-2av=h’-2bv.
Bu deriligin her bolegine v* gosup alarys:
a’-2av+v’=b*-2bv+v* ya-da (a-v)°=(b-v)’.
Sonky denlikden
(a-v)=(b—v) ya-da a=b
alarys. Diymek, pilin agramy sycanyn agramyna der.
6. Otlycop telegraf sutlininden iki esse uzyndyr.

Goy, otlycopin uzynlygy a (dm), telegraf sitlninin
uzynlygy bolsa b (dm) bolsun. b-nin we a-nyn tapawudyny c
bilen belgilép alarys:

b—a=c, b=a+c.
Bu denlikleri agzama-agza kopeldip alarys:
b*-ba=c*+ca.
Sonky denligin iki béleginden hem bc ayyryp alarys:
b’~ba—bc=c’+ca-bc ya-da b(b-a—c)= —c(b—a—c).
Bu yerden b= —c denligi alarys. c=b—a bolyanlygyny g6z
oniinde tutsak
b=a-b ya-da a=2b
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denligi alarys. Diymek, otlycoplin uzynlygy (a), telegraf
stttininin uzynlygyndan (b) iki esse uly.

7. 2= -2 denligin subudy.

16-16+4=1-6+9 denligin dogrulygy slibhesizdir.
4°-2e402+2°=17-20103+3%;
(4-2)*=(1-3)’;
4-2=1-3;
2=-2.

8. Otrisatel san polozitel sandan uludyr.
a>0 we Db>0 iki san alyp, asakdaky iki gatnasygy

denesdirelin: ib we _Ta' Bu gatnasyklar dendir, ¢unki

olaryn her biri —% dendir. Proporsiya diizyaris:

a _-a
-b b
Eger proporsiyada birinji gatnasygyn ilikinji agzasy 6ziunden
son gelydn agzadan uly bolsa, onda ikinji gatnasykda hem bu
sert yerine yetmeli. Bizin mysalymyzda a>-b, diymek —a>b
sert hem yerine yetmeli. Onda otrisatel san poloZitel sandan
uly bolar.
9. Noldan tapawutly islendik san 6zline garsylykly sana
dendir.
Noldan tapawutly erkin a sany alalyn we ony x bilen
belgildlin: x=a.Bu denligin iki bolegini hem —4a kopeldelin:
—dax=—4a* ya-da 4a’—4ax=0.
Bu detligin iki bolegine hem x? gosup alarys:
X—dax+4a’=x’ ya-da (x—2a)"=x".
Diymek, x—2a=x. x=a denligi gdz dnlinde tutup alarys:
a—2a=a Yya-da a= -a.
10. Den dal iki sanyn elmydama birinjisi ikinjisinden uludyr.



Goy, a we b erkin sanlar we a=b bolsun. Onda
(a-b)*>0, yagny a’~2ab+b*>0, yagny a*+h*>2ab.

Bu densizligin iki bélegine-de —2b* gosup alarys:
a’—b?>2ab—2b* ya-da (a—b)(a+b)>2b(a-b).
Densizligin iki bolegini hem a-b bollp alarys: a+b>2b. Bu

yerden bolsa a>b gelip ¢ykyar.
11. Islendik san 6zlinden iki esse uly sana den.

Goy, a islendik san bolsun. a*-a’= a*-a’ tozdestwo alalyi.
Onyn Ustlinde asakdaky yaly 6zgertmeleri gecirelin:

a(a—a)=(a—a)(at+a).

Bu toZdestwony yonekeylesdirip a=2a denligi alarys.
12. 2=3 denligin yene bir tasin “subudyny” getirelin.

Islendik b san we a=b+1 san alalyn. Bu denligin iki bolegini
hem a-b kopeldelin:

a’-ab=ab+a-b®-b ya-da a’+bh’=2ab+a-b.
Bu denlik islendik b we a=b+1 denlik bilen berlen a san (gin
dogrudyr. Onda a=2 we b=2 bahalary goyup alarys:
4+4=20202+2-2,

yagny denlik dogry. Diymek, a=b+1 berlen denlik hem
a=b=2 bolanda dogry. Sunlukda, 2=2+1, yagny 2=3.

13. a+b=b+a jem ugin orun ¢alsyrma kanunyn “subudyny”
getirelin.

Bu hésiyet vyerine yetmeydr, diyip glman edelin.
Seylelikde, islendik a we b (g¢in a+b=b+a. b=a diyip alarys:
ata=a+a, bu bolsa mimkin daldir. Alnan gapma-garsylyk
jem Gcgin orun calsyrma kanuny nédogry diyip giman
etmamizin yaliysdygyny gorkezyar, sona gora-de, elmydama
a+b=b+a denlik yerine yetydr. Bu mysalda tassyklamanyn
0zi dogry, yone subudy vyalnysdyr. Nirede yalnyslyk
gOyberilipdir ?

14. 5=6 subut edelifi.
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35+10-45=42+12-54 deifiligifi dogrudygyny barlamak kyn
déldir. Umumy kopeldjini yayyii dasyna cykaryp bu defiligi
asakdaky goérnasde yazmak bolyar:
5(7+2-9)=6(7+2-9).
Bu denligin iki boélegini hem (7+2-9) -a b6lup 5=6 alarys.
15. 4=5 subut edelif.

a=4 we b=5 iki san alalyfi we olaryfi yarym jemini ¢ = a%b

bilen belgil&lifi. Onda
a=2c-b we 2c-a=b
bolar. Bu defilikleri agzama-agza kopeldip, alarys:
a’-2ac=b-2bc.
Defiligifi iki bélegine hem ¢? gosup
a’-2ac-c’=b*-2bc+c? ya-da (a-c)*=(b-c)*
denligi alarys. Diymek,
a-c=b-c, bu yerden a=b, yagny 4=5
gelip ¢ykyar.
16. Yarym bitine dendir.
Islendik a we b sanlar tgin
a’-b’=(a-b)(a+h)
defilik dogrudyr. Goy, b=a bolsun, onda
a’-a’=(a+a)(a-a) ya-da a(a-a)=(a+a)(a-a)
bolar. Bu deiligin iki b6legini hem (a-a) bolip a=a+a ya-da

a=2a alarys. Diymek, % = a, yagny yarym bitine dendir.

17. Islendik san onun yarysyna den.
Iki sany den polozitel a we b sanlary alalyn. a=b denligin
iki bolegini hem a sana kopeldip we iki boleginden hem
bZ-y ayryp alarys:
a’-b*= ab-b’.
Bu denligi kdpeldijilere dagydyp
(a+b)(a-b)=b(a-b)



alarys. Bu derligin iki bélegini hem (a-b) bolip a+b=b
denligi alarys. Yone, sert boyunca b=a, bu yerden 2a=a
alarys. Islendik sanyn 6zinin yarysyna dendigini aldyk .

18. 5=7 subut edelin.

Erkin polozitel b san we b sandan 1,5 esse uly bolan a san
alalyn. a=1,5b denligin Ustlinde 6zgertmeler gegirip

10a=15b we 14a=21b
denlikleri alarys. Bu denliklerden bolsa
14a-10a= 21b-15b ya-da 15b -10a= 21b-14a
alarys. Dimek,
5(3b-2a)=7(3b-2a).

Bu denligin iki boélegini hem 3b-2a gysgaldyp, 5=7 alarys.
19. 9=5 subut edelin.

9+5=2¢7 denligin dogrudygy aydyndyr. Bu denligin iki
bolegini hem 9-5 kopeldip

92.5?=2.7.9-2.7-5 ya-da 9%-2.7-9=5%-2.7.5

alarys. Alnan deligiti iki bolegine hem 49=7% gosup
(9-7)?=(5-7)* alarys. Eger kwadratlary deni bolsa, onda bu
sanlaryn 6zleri hem dendirler. Sonun (gin, 9-7=5-7. Diymek,
9=5.
20. 5=4 subut edelin.

Goy, x=5, y=4 bolsun, onda x+y=9 bolar. Bu denligin iki
bolegini hem x-y kopeldip

x2-y?=9x-9y ya-da x>-9x=y*-9y

C oy e . 1
alarys. Bu denligin iki bolegine hem 87 gosup

(23]

denligi alarys. Sonky denlikden
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9oy 0
2 2

alarys. Diymek, x=y, yagny 5=4.
21. Algebraik sofizmlere bagyslanan matematikadan
gurnaklaryn bir maslahatynda Ahmet hemme sanlaryn 6zara
dendigini subut etmége synanysdy. Ol Oziinin 6rdn gen
tassyklamasyna degisli ti¢ sany subut getirip gérkezdi. Olary
aydynlasdyryn:

1) Goy, a we b islendik san, 6zem a>b bolsun. a-b=c
belgileme girizelin, bu yerde ¢ poloZitel san. Diymek, a=b+c.
Bu denligin iki bolegi hem a-b polozitel sana kdpeldelin we
alnan anlatmada 6zgertmelr gegirelin:

a’-ab=ab+ac-b%-bc; a’-ab-ac=ab-b*-bc; a(a-b-c)=b(a-b-c).
Bu denligin iki bolegini hem sol bir a-b-c sana b6lup a=b
alarys.

2) Goy, a we b islendik san bolsun. Olaryn orta arifmetik
bahasyny c bilen belgilalin. Diymek,

c :a%b bu yerden 2c-a=b we a=2c-b
alarys. Bu denlikleri agzama-agza kopeldelin:

2ac-a°=2bc-b’.
Bu desiligin iki bolegine hem -c® gosup
-c*+2ac-a*=-c*+2bc-b? ya-da -(c-a)*=-(c-b)?

alarys. Sonky denligin iki bolegini hem -1 sana kopeldip
(c-a)’=(c-b)? deiligi alarys. Diymek,

c-a=c-b ya-da -a=-b, sona gora-de a=b.
Sert boyunca a we b erkin sanlardyr, onda biz &hli sanlaryn
dendigini subut etdik.

3) 3-1=6-4 denlik digniklidir. Bu denligin iki bolegini hem

-1 sana kopeldelin we % gosalyn:



2 2
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Bu denlikden 1—g=2—g alarys. Sunlukda, 1=2. Yéne, eger

1=2 bolsa, onda bu denligin iki bélegine hem 1 gosup, 2=3,
sofira 3=4, we s.m. alarys. Diymek, 1=2=3=4=... .

Gurnagyn agzalary sonky yagdayyn subudyndaky
yetmezgiligi derrew gorkezdiler, ¢linki Ahmet islendik san
ucin denligi subut etmegi boyun alypdy. Ol bolsa dine bitin
sanlar (cin denligi subut etdi.

22. Islendik iki polozitel sanyn jemi nola dendir.

Goy, a we b islendik iki poloZzitel san bolsun, onda olaryn
jemi c=a+b san hem polozitel sandyr. Bu denligin iki
bolegini hem a+b sana kopeldip alarys:

c(a+b)=(a+b)? ; ac+bc=a’+2ab+b* ; a’+2ab+b?-ac-bc=0.
Sonky denligin ¢ep bolegini kdpeldijilere dagydalyn:
(a®+ab-ac)+(ab+b*-bc)=0; a(a+b-c)+b(a+h-c)=0.
Bu anlatmany a+b-c gysgaldyp a+b=0 alarys.
23. Nolun islendik sandan ulydygyuny subut edelin.

Eger a otrisatel san bolsa, onda tassyklama aydyndyr. Goy,
a islendikgce uly polozitel san bolsun . a-1<a densizligin
dogrudygy dusnuklidir. Bu densizligin iki bolegini hem -a
sana kopeldip-a“+a<-a® alarys. Alnan defsizligin iki bélegine
hem a® gosup, alarys:

-a“+at+a’<-a“+a” , yagny a<o.
Diymek, islendik poloZitel san noldan Kicidir.
24. Islendik sanyn nola dendiginin iki subudyny getirelin.

1) Erkin a san alalyn we onun yarsyny x bilen belgildlin,
diymek, 2x=a bolar . Bu denligin iki bolegini hem a sana
kopeldip

2ax=a’ ya-da a’ -2ax=0
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alarys. Soiiky deiiligin iki bolegine hem x? gosup, alarys:
a? -2ax+x? =X ; (a-x)* =x? ya-da (x-a)’ =x° .

Sunlukda, x-a=x. Diymek, a=0.

2) Asakdaky tikeniksiz jeme garalyn:
a-ata-ata-ata-... . Bu jemi asakdaky yaly iki gorniisde
anlatmak bolyar:

(a-a)+(a-a)+(a-a)+...=0 ya-da
a-(a-a)-(a-a)-(a-a)-...=a.

Bu denliklerin cep bdlekleri den, diymek, olaryn sag
bolekleri hem dendirler.
25. Islendik san 6ztinden bir birlik uly sana dendir.

Goy, kabir a san berlen bolsun. a=a+1 denligi subut etmek
talap edilyéar. Aydyn toZdestwa garalyn:

a’-a(2a-1)=(a-1)*-(a-1)(2a-1).

Bu tozdestwonyn iki bolegine—de 2a-1 sanyn kwadratyny

gosup alarys:

2 2
(a_2a+1j :(a_Za—lj 1)
2 2
(1) denligin iki béleginden hem kwadrat kok alyarys:
a_ 2a+1 a_ 2a-1

2 2

, 2a+1 2a+1
ya-da a— ) =a+1l-

(2)

, ya-da a=a+1.
26. a>a+1 (a - natural san) densizligi subut edelin.

1)\ 1 a+l
(nj >(j dogry densizlige garalyn, bu yerde n -
n

birden uly narural san. Densizligin iki boleginden hem onluk
logarifm alalyn:



alg£>(a+1)lgl.
n n

Bu densizligin iki bolegini hem Ig1 -e bolup alarys: a>a+1.
n

27. Gapma-—garsylykly sanlaryn denligini subut edelin.

Kébir a polozitel sana we ona gapmagarsylykly -a sana
garalyn. a=-a denligi subut edelin . Denligin iki bolegini
hem kwadrata géterelifi: a’=(-a)* . Bu deligi logarifmlép
alarys:

2lga=2lg(-a), ya-da lga=Ilg(-a),
bu yerden a=-a alarys.
28. 2=4.
cos’x=1-sin’x toZdestwodan

(COS2 XEZC[ sin XT ya-da COS X= Cl sin XT

denlikleri alarys. Alnan denligin iki bélegine-de 3-i gosalyn.
Alnan denlikde x-in yerine 180° goyup -1+3=1+3, yagny
2=4 denligi alarys.

1
29. f(x)="/x? otrisatel dal funksiyadan alnan [ x2 dx
-1
integralyn nola deﬁligini subut edelin.

1 21
Alarys: 'inzdx= j xdx——‘ 1_1=O.
1 9 2 2

Jogaplar

1. 4:4=5:5 tozdestwonyn sag we ¢ep boleginde yayyn dasyna
umumy kopeldiji ¢cykarlanda yalniyslyk géyberildi.

38

2 2
2. [z—ﬁj =[3—§j kwadrat defilik 2—>=3-> deilige
2 2 2 2

dél-de, eysem |2 —2 denlige denguyclidir.

2

3. Iki sanyn kwadratynyn dendiginden, bu sanlaryn dendigi
gelip cykmayar.

4. Berlen ulgamyn denlemeleri ylalasmayar.

5. (a-v)*=(b-v)* kwadrat deiilik a-v=b-v deiilige derigiycli
daldir. Bu kwadrat deiilik | a-vl =| b-v| detilige derigiiycliidir.
6. b-a-c bolup bolanok, ¢lnki b-a-c=0.

7. (4-2)*=(1-3)° kwadrat denilik 4-2=1-3 deiilige délde
eysem | 4-2 =| 1-3| detilige desigtiycludir.

8. Eger-de proporsiyanyn kabir agzasy otrisatel bolsa we
proporsiyada birinji gatnasygyn birinji agzasy ondan sonky
agzadan uly bolsa, onda ikinji gatnasygyn birinji agzasynyn
sonky agzadan uly bolmazlygy hem mumkindir.

9. (x-2a)’=x* kwadrat defilik x-2a=x deflige desigiycli
diylende yalnyslyk goyberildi. Bu kwadrat denlik

| x-2al =| X| detilige denguycludir.

10. (atb)(a-b)>2b(a-b) densizligin iki bdlegi a-b bolinende
densizligin belgisinin gapma-garsylykly tarapa owrilmegi
mumkindir (eger a-b<0 bolsa).

11. 0 —a bolup bolanok, yagny a-a=0

12. a=b+1 bolanda berlen denlik dogrudyr, sona goéré—de
a=b=2 almak bolanok.

13. Inkdr etme nadogry gurlan. Seyle bir a we b sanlar
tapylyp, a+b=b+a sert yerine yetsin diyip aytmak gerek.

14. Nola bdlmek bolmayar. a*0=b¢0=0 we a=b bolmagy
hékman déldir. Bu sofizm bu tassyklamany agyp goérkezyér.
15. (a-c)*=(b-c)’ detilikden a-c=b-c deiilik gelip cykmayar.
(a-c)*=(b-c)’ detilikden [a-c|=|b-c| defilik gelip ¢ykyar.



16. Nola bélmek bolmayar, yagny a-a=0 .

17. Ikinji kdpeldiji nola den, yagny a-b=0.

18. Ikinji képeldiji nola den, yagny 3b-2a=0

19.Sanlaryn kwadratynyn dendiginden, bu sanlaryn dendigi
gelip cykmayar.

2 2
20. (x—gj =(y—9j kwadrat denlik x—gz y—g
2 2 2 2
1 o e s . 9 9
denlige denguycli daldir. Bu kwadrat denlik x—E = y—E

denlige denguyclidir.

21. 1) Ikinji kopeldiji nola den.

2) Sanlaryn kwadratynyn dendiginden, bu sanlaryn dendigi
gelip cykmayar.

3) Sanlaryn kwadratynyn dendiginden, bu sanlaryn dendigi
gelip cykmayar.

22. Ikinji kopeldiji nola den.

23. Densizligin iki bolegi otrisatel sana kopeldilende,
densizligin belgisini gapmagarsylykly tarapa tytgetmeli.

24. 1) Sanlaryn kwadratynyn dendiginden, bu sanlaryn
dendigi gelip gykmayar.

2) a=0 bolanda a-a+a-a+... aillatmanyn manysy yokdur.

25. (1) denlikden (2) denlige gecilende yalnyslyk goyberildi,
cunki

_2a+1 2a-1

<0, a- > 0.

26. Sofizmde logarifmlemek mimkin, yéne Ig1 bolinende
n

densizligin alamatyny tytgetmek yatdan ¢ykarylypdyr.
27. —a<0, onda a’=(-a)” detiligiii iki bolegi logarifmlenende
2lga=2Ig|-a| gérnlsde yazmalydy.
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N | W

28. (cos® x)2 =|cos x>,

1 1
29. ,H x2dx = dex denlik nddogry. Seyle yazmaly:

_1 _1
1 1
IJX?dX: ﬂx\dx.
_1 _1
X = — X, eger —1<x<0 bolsa

X eger 0<x<1 bolsa,
onda
1 1 0 1 20 21
Iﬁdx= ﬂx\dx= j—xdx+'[xdx=—7‘ +7‘ _

2 2
-1 -1 -1 0 1 0
0+1+1-0-1.
2 2

Geometrik sofizmler
1. Nokatdan goni ¢yzyga iki perpendikulyar gecirip bolyar.
Goni  ¢yzygyn Ustinde yatmayan nokatdan ona
perpendikulyar bolan iki goni ¢yzygy gecirip bolyandygyny
“subut edelin”.




Munun Ggin ABC Ugburcgluk alalyn. Ol G¢burclugyn AB we
we BC taraplary diametrler bolar yaly edip yarymtéwerekleri
cyzalyn. Goy, bu yarymtéwerekler AC tarapy degislilikde E
we D nokatlarda kesydn bolsunlar. E we D nokatlary goni
cyzyklar arkaly B nokat bilen birikdiryéris. AEB burg
diametre dayanyan icinden ¢yzylan burg¢ bolany tgin ol goni
burcdyr. Edil suna menzes diametre dayanyanlygy (gin
icinden ¢yzylan BDC bur¢ hem goni burcdyr. Diymek, B
nokatdan AC goni ¢yzyga perpendikulyar bolan iki sany BE
we BD goni ¢yzyklary gegirip bolar.

2. Tekizlikde goni ¢yzygyn Ustiinde alnan nokatdan bu goni
cyzyga iki perpendikulyar gecirip bolyar.

AOB goni burg alyarys. O depeden i¢ki burca erkin sohle
gecirelin we onda O nokatdan erkin ON kesimi alyp goyalyn.
Bu kesimin ortasyndan, merkez yaly, O we N nokatlardan
gecyan téwerek cyzalyn.

A

0] D B
AO goni ¢yzyga parallel N nokatdan goni ¢yzyk gecirelin.
Goy, bu goni ¢yzyk téweregi D nokatda kesyén bolsun. O we
D nokatlary kesim bilen birikdirelin. ODN bur¢ diametre
dayanyan, icinden c¢yzylan burc bolany ucin géni burcdur,
ciinki ND||AO, onda DOA bur¢ hem géni burcdur.
Sunlukda, OB_LAO we OD_LAO. Yaliyslyk nirede?
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3. Goni ¢yzykda yatmayan nokatdan berlen goni cyzyga
parallel iki goni ¢yzyk gegirip bolyar.

D/ A

B

C

Goy, MN gbni ¢yzyk we onun Ustinde yatmayan A nokat
berlen bolsun. A nokadyn Ustlinden MN goni ¢yzyga parallel
bolan AB goni ¢yzygy gecirelin. MN goni ¢yzykda kabir C
nokat alalyn. AC kesimi diametr hokmiinde alyp yarym
towerek ¢yzalyn. MN goni ¢yzygyn C nokadyndan gegyén
perpendikulyar bilen bu yarym tdéweregin kesisme nokadyny
D bilen belgilalin. A we D nokatlaryn Gstiinden goni ¢yzyk
gecirelin. CDA goniburg we CDLMN bolany Gcgin AD goni
cyzyk MN goni ¢yzyga parallel. Diymek, A nokadyn Usti
bilen MN go6ni ¢yzyga parallel iki goni c¢yzyk gecyar.
Yaliyslygy tapyi.

4. GOni burg kiitek burga dendir.

Subut etmek (cin seyle gurluslary amala asyralyn. Kéabir
AB kesim alalyn hem-de onun A we B uclarynda goni we
kitek bur¢ guralyn. Bu burclaryn taraplarynda olaryn
depelerinden AD we BC den kesimleri goyalyn. AB we DC
kesimlerin her birini den ik& bolelin we bolinme nokatlardan
bu kesimlere perpendikulyar gegirelin. AB we DC goni
cyzyklar parallel daldirler, onda bu perpendikulyarlar kabir



O nokatda kesiserler. Bu O nokady kesimlerin A, B, C we D
nokatlary bilen birikdirelin.

A E B
O
D F C

Alnan AOD we BOC (gburcluklar dendir, ¢linki AO=0B,
AD=BC, DO=CO, we diymek, ZOAD=/0BC, yone
ZEAO=/EBO, sona gorad-de ZDAE=ZCBE, yagny goni
burg kiitek burca dendir. Yaliyslygy tapyi.

5. Islendik tOweregin iki merkezi bar.

ABC vyiti bur¢ guralyn. Onun taraplarynda D we E
nokatlary alalyn we olardan burgun taraplaryna
perpendikulyar gegirelin. Goy, bu perpendikulyarlar F
nokatda kesisyan bolsunlar. D, F we E ¢ nokadyn Ustlinden
tOwerek gegirelin. D/ A

F

Bu towerek burcun taraplaryny M we N nokatlarda kesyar.
MF we NF kesimler gurlan tdéweregin diametrleri bolyar,
cunki olara bu téweregin iginde ¢yzylan MDF we NEF goni
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burclar dayanyarlar. MF we NF kesimlerinn ortalary gurlan
tOweregin merkezleri bolar.
6. Ucburclugyn dasky burgy, onudi bilen ¢atyk bolmadyk igki
burca dendir.

A we C burclarynyn jemi 180° den bolan ABCD
dortburgluga garalyn.

B

D E C

D, A we B depelerden towerek gegirelin. Goy, bu téwerek
DC tarapy E nokatda kesyén bolsun. E nokady B nokat bilen
birlesdirelin. Onda ~«£C=180°-ZA (gurlusy boyunga),
«BED=180°-ZA (ABED dortburcluk icinden c¢yzylan,
diymek, onun BED we BAD gapma-garsylykly burclarynyn
jemi 180°-a dendir). Sunlukda, ZC=/BED, ydne #BED
bur¢ CBE Ucburclugyn dasky burgcy, ZC bolsa CBE
ucburclugyn catyk bolmadyk icki burgy.

7. Parallel goni cyzyklar aksiomasyna dayanmayan ucburc-
lugyn icki burclarynyn jemi hakyndaky teoremanyn subudy”.
ABC erkin t¢burcluk alalyn .

B

1\2




Onun AC tarapynda erkin D nokat alalyn we ony B bilen

kesim arkaly birikdirelin. Ugburclugyn tapmaly icki

burclarynyn jemini x bilen belgiléalin. Alarys:
LA+ L1+ /3=X, LC+ L2+ L4=X.

Bu denlikleri agzama-agza gosalyi:
(LA+LCH L1+ L2)+( L3+ £4)=2x.

Birinji yaydaky anlatma ABC Ucburclugyn burclarynyn
jemidir. Ol x-a dendir. IKinji yaydaky anlatma 180°-a dendir
(catyk burclaryn jemi yaly). Alarys: x+180°=2x we x=180°.
Bu dogrumy?

8. 64=65. Bu néadogry denligi “subut edelin”.

Tarapynyn uzynlygy 8 birlige den bolan kwadrat suratda
gorkezilisi yaly 4 Dbolege bolinen. Bu bdleklerden
gonuburcluk duzilen. Bu gonuburglugyn esasynyn uzynlygy
13 birlige, beyikligi bolsa 5 birlige den boldy. Berlen
kwadratyn meydany 64 kwadrat birlige den, ondan alnan
gonlburclugyn meydany bolsa 65 kwadrat birlige der.
Diymek, 64=65. N&hili yalnyslyga yol berildi?

5 3

» | 3

/ 5 @ "

) 4)

)

9. Hemme towereklerin uzynlyklary den.
Merkezleri gabat geler yaly edip biri-birine go6ré
gozganmayan iki durli (radiuslary den bolmadyk) tegelegi
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berkidelin. Uly tegelek typman goni c¢yzyk boyunca
tigirlenip we doly éwrim eder yaly bu tegelekleri stysurelin.

o) O
Al S B
A B

Sonda goni ¢yzygyn AB kesiminin uzynlygy (OA radiusly)
uly tegelegin tOwereginin uzynlygyna den bolar. Uly
tegelege gozganmaz yaly berkidilen kigi tegelek hem doly
owrlm eder. A;B; kesimin uzynlygy (OA; radiusly) Kigi
tegelegin towereginin uzynlygyna den bolar. AB=A;B;
(gonuburclugyn garsylykly taraplary bolany (gin), onda bu
iki towereklerin uzynlyklary hem dendir. Bu name Ugin
beyle?

10. Burgun taraplarynyn arasyndaky parallel goni ¢yzyklaryn
islendik iki kesimi den .

AB || CD, onda AABE ~ ACDE, we sofia gora

AE _BE (a da AE+DE=CE-BE.
CE DE
D
B
E
A
C

Alnan denligi bélekleri boyunca AB-CD kdpeldip alarys:



AE<DE (AB-CD)= CE*BE (AB-CD)
ya-da AEsDE<AB-AE*DE+<CD=CE*BE*AB-CE*BE+CD
bu denligi seyle yazmak bolar:
AE*DE*AB-CE*BE*AB=AE*DE*CD-CE*BE*CD ya-da
AB (AE*DE-CE*BE)=CD (AE*DE-CE*BE),
bu yerden alarys: AB=CD. Sebabini dislndirin.
11. Trapesiyanyn orta ¢yzygynyn uzynlygy nola den.

B C K

A E D

ABCD trapesiya berlen bolsun we BC|| AD, diagonallaryii

kesisme nokady O bolsun. Seyle gurlusy yerine yetirelin: BC

kesimin dowamynda AE den bolan CK kesimi alyp

goyyarys. BK=AD, DE=BC. Bu yerde BO=x, OF=y, FD=z

belgileme girizelin. DEF we BKF (cburgluklaryn
BK . x+y AD (1)

. e BF

menzesliginden — = —— vya-da
FD DE z BC

gatnasyklary alarys. ABOC we AAOD cburcluklaryn

menzesliginden bolsa

Do _AD ya-da y+z_AD 2)
X BC

BO BC
gatnasyklary alarys. (1)-i we (2)-ni denesdirip alarys:
X+y _y+z ya-da Xty _-y-7
4 X 4 — X

Bu gatnasyklaryn her birini t bilen belgilap alarys:
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x+y_t’ —y-z_,
z —X
bu yerden x+y=tz, -y-z=-tx denlikleri alarys. Alnan denlikleri
bolekleri boyunca jemlap

X+y-y-z=t(z-X) ya-da Xty=y=z _4 alarys.
Bu yerden bolsa
X—2 _X+Yy ya-da X+y ]
) Z—X z z
alarys. Yone,
x+y AD

AD
—— sona gora-de — = -1, yagny AD=-BC.
» BC sona g BC yagny

Diymek, AD+BC=0we 0 +BC

= 0. Néhili yalnyslyga
yol berildi?
12. Pifagor teoremasynyn “tdze subudy”.

Katetleri a we b, gipotenuzasy ¢ we a katetin garsysyndaky
yiti burcy o bolan gdénlburcly Gcburcluk alalyn. Alarys:
a=csina, b=ccosa, bu yerden bolsa

a’=c’sin“a, b*=c’cos’a.
denlikleri alarys. Bu denlikleri bélekleri boyunca jemlap
a’+b*=c’(sin“a+cos’a)
alarys. Yone, sin“o+cos’o=1 we sona gora a’+b’=c?. Bu
subut dogrumy?
13. Islendik sanyn kwadraty 1-e den.
4
Goy, m islendik san bolsun. x=y= m4 belgileme

girizelin. Alarys:

Jx =]y we x—-/x=y-.]y, ya-da x—y=-/x—.]y.



Bu denligi seyle yazalyn:

WX+ =4y) =Vx =y

Alnan denlikden taparys:

Jx+4Jy =1.

4

Sunlukda, 2+/X =1, yone X:mT'

4
Diymek, 2, m4 =1 ya-da m*=1. Name iicin?

14. Islendik tcburclyk denyanlydyr .
Erkin ABC Ugburcluga garalyn. AC kesimin ortasyndan

A D C

DO_LAC kesimi gegirelin we DO kesimi O nokatda kesyan B
burcun bissektrisasyny guralyn. O nokady A we C nokatlar
bilen birikdirelin we O nokatdan OKLAB we OM_LBC iki
perpendikulyar gecirelin.
OKB gburgluk BOM (gburguluga dendir (BO umumy
gipotenu-za we Z/KBO=/Z0BM ). Diymek,

OK=0M we BK = BM. AAOD=ADOC
(iki  katetleri boyunca), onda AO=0C. Sunlukda,
AAOK=AMOC (katetler we gipotenuzasy boyunca), sona
goéré-de AK=MC. Diymek,
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AB=AK+KB=CM+MB=CM,
yagny erkin ABC lc¢burcluk denyaly bolyar.
Nahili yalnyslyk goyberildi?

15. Goni burgun yiti burca denligini “subut edelin”.

A we D nokatlarda iki bur¢ guralyn: ~DAB-yiti we
ZADC - goni burclar. Olaryn taraplarynda AB=DC den
kesimleri goyalyn we B hem-de C nokatlary BC goni ¢yzyk
bilen  birikdirelin.  AD  kesimin  ortasyndan KO
perpendikulyar galdyralyn. BC goéni ¢yzygyn ortasyndan O
nokatda KO perpendikulyar bilen kesisydncd MO
perpendikulyar gecirelin.

K D

Sonra O nokat bilen A, B, C we D nokatlary birikdirelin.
AOD we BOC ucburcluklaryn denyanlydygy aydyndyr,
diymek , AO=0OD we BO=0C, onsonam £ZDAO=Z0DA.
Gurlusy boyunca AB=DC, onda AABO=ADOC (li¢
tarapy boyunca), diymek ZBAO=2CDO. Sunlukda,
/BAD=/BA0O+/0AD=/CDO+~/0DA=/CDA.
Suny subut etmek hem talap edilyardi. Yaliyslyk nirede?
16. Tegelegin merkezinden ge¢cmeyan hordanyn onun
diametrine denligini subut edelin.



Towerek guralyn we AOB diametr gecirelin. B nokadyn
ustuinden BC horda gecirelin, BC hordanyn ortaky P
nokadynyn dustunden AD horda gegirelin we D hem-de C
nokatlary birikdirelin. Indi alnan iki AAPB we ADPC
denyanly ucburcluklara garalyn. Gurlusy boyunca BP=PC,
onda AP=PD. Ondan basgada, ZAPB=«/DPC (wertikal
burclar). Diymek, AAPB=ADPC, bu yerden AB=DC alarys,
yagny tegelegin merkezinden gecyan horda bu tegelegin

diametrine dendir.
B
D

C
A

Yaliyslygy tapyi.

17. Wizantiyaly Proklyn (412-485 yyllar.) sofizmi: “Islendik
iki goni ¢yzyk kesismeyér”.

Bir tekizlikde a we b dirli iki goni ¢yzyk alalyn. a goni
cyzykda A nokat we b goni ¢yzykda B nokat alalyn. A we B

nokatlary  birikdirelin  we AA1=881=A28 kesimleri

guralyn (1-nji surat).
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a b
A2 BZ
Ay B,
A | \B 2-nji surat
1-nji surat

AA; we BB, kesimler kesismeyler, tersine bolan yagdayda
(2-nji surat).

AB<AC+CB<;AB+;AB

densizligi alarys, bu bolsa mimkin daldir. Indi

1
A Ay =B1By =5A151

kesimleri guralyn we bu gurlusy dowam edelin. Suna menzes
pikir yoredip, a we b goni cyzyklaryn kesismeyandigini
alarys. Yaliyslyk nirede goyberildi?

18. Merkezleri gabat gelyan islendik iki toweregin
uzynlyklary dendir.

Suratda darli iki sany merkezleri gabat gelydn towerek
sekillendirilipdir.



Eger merkezden sohleleri gecirsek, onda kigi toweregin her

we tersine, uly téweregin her bir nokadyna kici toweregin
dine bir nokadynyn degislidigini alarys. Sunlukda,iki
towerekdéki nokatlaryn sany den. Diymek, bu téwereklerin
uzynlyklary hem dendir.

19. Katetlerin jemi gipotenuza dendir.

Erkin ABC goniburcly tUgburcluk guralyn. Onun katetlerine
parallel bolan orta ¢yzyklaryny gecirip uzynlygy Katetlerin
jemine den bolan AA,C,B,B déwik ¢yzyk alarys. AA;C; we
C,B:B ugcburcluklarda hem seyle gurluslary yerine yetirip
onkisi yaly uzynlygy katetlerin jemi den bolan
AA,C,B,C;A;C3B3B dowik ¢yzyk alarys. Alnan her bir dort
Ucburclukda seyle orta ¢yzyklary gecirip, uzynlygy yene-de
katetlerin jemine den bolan tdze dowiik ¢yzyk alarys.

A

At

C B, Bj B
Bu gurlusy dowam edip, gitdigice gipotenuzadan az
tapawutlanyan, predelde bolsa gipotenuza bilen gabat gelyan
dowik cyzyklary alarys. Bu egrilerin uzynlygy elmydama
hemiselik we Kkatetlerin jemine den bolyar. Diymek,
AC+CB=AB, yagny katetlerin jemi gipotenuza dendir.
20. 1=2 denligi geometrik usulda subut edelin.
ABC dentaraply Ucburcluk Ggin, yokarky mysaldaky yaly
gurlusy yerine yetirelin. Gurlan déwik ¢yzygyn AC+CB den
bolan hemiselik uzynlygy bardyr we AB-den gitdigice az
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tapawutlanyandyr. Seyle gurlusy dowam edip, AB tarap
bilen déwuik ¢yzygyn bir-birine 6ran yakyn A

bolanyny goreris. Bu yerden, AC+CB=AB,
yagny 2AB=AB denligi alarys.
Diymek, 2=1

21. Islendik gonlburcly tcburclugyn gipotenuzasynyn katete
denligini subut edelin. B

E o)

Goy, ABC goniburcly Ucburclygyn B burgunyn
bissektrisasy BB;; AC katetin ortasy D; AC kesimin D
nokadynda gecirilen perpendikulyaryn BB; goni ¢yzyk bilen
kesisme nokadyny O, O nokatdan AB we BC goni ¢yzyga
gecirilen perpendikulyarlary degislilikde OE we OF bilen



belgilalin.
Cyzgydan gornisi yaly ABOE=ABOF (lgburcluklaryn
denliginin ikinji nysany boyunca), bu yerden

BE=BF (1)
OA=0C denlikden AOEA=AQOCF gelip ¢ykyar, bu yerden
AE=FC (2)

denligi alarys. (1) we (2) denliklerden bolsa AB=BC denlik

gelip ¢ykyar.
Jogaplar

1. Tassyklama nadogry ¢yzga esaslanyar. Hakykatda, yarym-
towerekler AC tarapy dine bir nokatda kesyérler, yagny BE
bilen BD gabat gelyér.

2. D nokat OB s6hlanin Gstiinde yatyar.

3. D nokat AB gbni ¢yzygyn Ustinde yatyar.

4. Tassyklamada garalyan yagday mumkin dal. Cyzgyny
sirkulyn we ¢yzgyjyn kdmegi bilen yerine yetirmeli.

5. Yalitys ¢yzga esaslanyldy.

6. Yalitys ¢yzga esaslanyldy.

7. Biz: “islendik Ucburclugyn icki burclarynyn jemi
hemiselikdir”  diyen subut edilmedik tassyklamany
peydalandyk.

8. Kwadratdan tapawutly islendik gontburclugyn (1) we (4)
bolekeri onun (2) we (3) boleklerine dykyz seplesenok.
Olaryn arasynda parallelogram gornusindédki ingejik desik
bar. Bu desigin meydany 1 kwadrat birlige dendir.

9. A;B; kesimin uzynlygy Kici tegelegin tGwereginin uzyn-
lygyndan uludyr, cinki kici tegelek A;B; goni ¢yzyk
boyunca typyp tigirlenyar.

10. AE<DE-CE*BE bdlip bolanok, ¢tinki bu tapawut 0-a den.
11. (1) we (2) ulanyp, z=x denligi subut etmek bolar.
Sunlukda, z-x=0. Sonun Ugin, (z-x)-a boltp bolanok.
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12. sin“a+cos’a=1 formula Pifagoryn teoremasy esasynda
getirilip ¢cykarylyar.

13. x=y bolany igin /x —./y =0 , sona gora-de /x —./y
bollp bolanok.

14. Ucburclugyn icinde bissektrisa we perpendikuyar
kesismeyar.

15. Cyzgyny tertipli yerine yetirip, yiti burcun tapawuda
dendigine, goni burcun jlbut den burclaryn jemine dendigine
g0z yetiryaris.

16. APB we DPC ucburgluklar denyanly daldirler.

17. Biz indeksli AcAw+1 we ByBy:: kesimlerin hi¢ wagt
kesismeyandigini subut etdik, yone ondan, mysal tgin, AzA4
we B;Bg kesimlerin kesisip bilmeyéandigi gelip cykmayar.

18. Bir tdweregin nokatlary bilen beyleki bir téweregin no—
katlarynyn arasynda Ozara birbahaly degislilik gurnal-
magyndan olaryn uzynlyklarynyn dendigi gelip gykyar.

19. Doéwiik ¢yzygyn uzynlygy kesimin uzynlygyna ymtylyar.
20. Dowik ¢yzygyn uzynlygy kesimin uzynlygyna ymtylyar.
21. O nokat hokman BC diametrli tdweregin dstiinde
yatmaly.

B
A Bi\D F
= C
E 0




Matematiki gozbagcylyklar
Belli bolsy yaly, cagalarda dersi 6wrenmeklige cunnur
héwes doretmezden, mugallym tarapyndan éwredil-yan
bilimlerin Gstuni 6zbasdak yetirip durmaga isleg doret-
mezden, dinie sapak wagtynda alnyp barylyan islerin netije-
sinde olara zerur bolan bilimleri, basarnyklary we endikleri
doly berip bolmajakdygy dusniklidir.

Okuwegylarda matematika dersine gyzyklanma doretmek-
de matetiki gozbagcylyklara (fokuslara) hem uly orun
degislidir.

1. Calt kopeltmek

Kop yagdaylarda yonekey algebrayik 6zgertmelerin kéme-
gi bilen hasaplayys isini ep-esli yenillesdirip bolyar. Seyle
tarleri ulanyp, calt kopeltmegi amala asyryan okuwcgy beyle-
kilerde uly hayran galmany déredip bilyar.

Mysal {icin, 975° hasaplamak asakdaky yaly yerine
yetirilyar:
975x975=(975+25)(975-25)+25°=1000 x 950+625=950625.

Bu hasaplama amala asyrylanda asakdaky algebraik
Ozgertmanin gecirilyandigine goz yetirmek kyn daldir:

a’=a’-b?+b’=(a+b)e(a-b)+b®  Bu 6zgertme yatdan
hasaplamak tgin ginden ulanylyar. Mysal Ggin:

27%=(27+3)+(27-3)+3?=729 37%=40#34+3=1369

63°=66+60+3°=3969 48°=50+46+2°=2304

18°=20+16+2°=324 54°=5850+4°=2916.
Seyle-de, 986-ny 997-a kdpeltmek asakdaky yaly amala
asyrylyar:

986°997=(986-3)*1000+314=983042.

Bu usul ndme esaslanyar?! Képelijileri asakdaky gornise
getirelin:

(1000-14)+(1000-3) we olary algebraik 6zgertmeleri ulanyp
kopeldelin:  10001000-1000x14-10003+14¢3.
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Ozgertmeler gegiryaris:  1000(1000-14)-1000#3+14¢3=
=1000986-100023+14+3=1000(986-3)+14e3.

Sonky yazgy bu hasaplamanyn algebraik mazmunyny ayan
edyar.  Onluk sifrleri den we birliklerinii jemi 10-a den
bolan tgbelgili sanlary kdpeltmegin-de tasin usuly bar.
Mysal Ugin 783787 kipeltmek seyle yerine yetirilyar:
78¢79=6162; 3+27=21, diymek, netije 616221.

Bu usulyn esaslandyrylysy asakdaky 6zgertmelerden
duryar:
(780+3)(780+7)=780x780+780¢3+780¢7+3+7=780780+
+780x10+3+7=780¢(780+10)+37=780+790+21=616200+21.

Seyle sanlary kopeltmegi yerine yetirmegin has yonekey
usuly hem bar:
783787=(785-2)+(785+2)=785%-4=616225-4=616221.

Bu mysalda bize 785-i kwadrata gotermek gerek boldy.
Sony 5 bilen gutaryan ikibelgili sanlary kwadrata gétermek
ucin asakdaky usul has-da amatlydyr:

35% 34=12; Jogaby; 1225.
65% 6¢7=42; Jogaby; 4225.
75% 78=56; Jogaby; 5625.

Bu duizgin, onluklaryn sanyny sondan bir birlik uly sana
kdpeltmek hasylynyn soiiyna 25-i yazmakdan duryar. Bu
usuly esaslandyralyn: 5 bilen tamamlanyan ikibelgili sanlary
a5=10a+5 gornlisde yazmak bolyar. Onda:
(10a+5)?*=100a?+100a+25=100as(a+1)+25.
as(a+1) anlatma sanyn onlugyny, sondan bir birlik uly sana

kopeltmekligi anladyar. Bu tarden drob bolegi ;-e den bolan

garysyk sanlary kwadrata gotermegin yonekey usuly gelip
cykyar. Mysal (¢in:
(3£)2 =35°=12,25 =lZ£;(7£)2 = 56£; (8&)2 — 72£;
2 4" 2 4 " 2 4
we sm.



Onluk sifri 5-e den bolan ikibelgili sanlary kwadrata go6-
termegini hem 6ran onayly usuly bar. Meselem, 58°=3364.
Bu netijani tapmak tgin kwadrata géterilyan sandan 25-i
ayyryp, onun yzyndan kwadrata goterilyan sanyn birliginin
kwadratyny yazmaly. Bizin mysalymyzda 58-25=33 we
82=64, diymek 58°=3364. 59°= =3481, sebibi 59-25=34 we
92=81. Bu diizgiini umumy gérniisde getirip cykaralyi:
Kwadrata goterilyan sany x=50+a gorniisde yazalyn. Onda
x’=(50+a)*=2500+100a+a’=(25+a)*100+a°. a=50-x
bolyanlygyny g6z éniinde tutup alarys:
(25+a)+100+a*=(25+ x-50)*100+a*=(x-25)*100+a’.

2. 1, 5we 6 sifrler bilen gutaryan sanlary
kopeltmek

1 sifr bilen gutaryan sanlar 6zara kdpeldilende yene-de 1
bilen tamamlanyan san alynyar. Sol hasyet 5 we 6 sifrler
bilen gutaryan sanlara-da degislidir. Sona goéra-de 6 sifr bilen
tamamlanyan islendik sanyn derejesi yene-de 6 sifr bilen
gutaryar.Mysal Ggin:

46°=2116; 46°=97336.

Bu sanlaryn yokarda gorkezilen ayratynlygyny algebraik
usulda esaslandyralyn. 6 bilen gutaryan ikibelgili sanlary
10a+6, 10b+6 we sm yaly yazylyar. Bu yerde a we b noldan
tapawutly sifrler.

Seyle iki sanyn kdpeltmek hasyly:
100ab+60b+60a+36 = 10+(10ab+6a+6b)+30+6=
=10¢(10ab+6a+6b+3)+6 dendir. Gornisi yaly kdpeltmek

hasyly kabir onluklardan we 6 sifrden duryar. Suna menzes-
likde 1 we 5 sifrler bilen tamamlanyan sanlaryn ayratynlygy-
ny-da algebranyn kémegi bilen esaslandyryp bolyar. Yokar-
da aydylanlar bize 386 “**"-niii 6, 815'%-nin 5, 491'"*%-nin
1 we sm gutaryandygyny tassyklamaga miumkingilik beryar.
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3. 11-e bolunijilik

Belli bolsy yaly, bélnijilik nysanlary bdlmek amalyny
yerine yetirmezden berlen sanyn k&bir sana bolunyandigini
ya-da bolinmeyandigini kesgitlemége mumkingilik beryér.
Biz 2-4, 3-e, 4-¢, 5-¢, 6-3, 8-e, 9-a, 10-a bolunijilik nysanla-
ryny bilyaris. 11-e bélinyén sanlar hem ké&bir kanunalayyk-
lyga boyun egyar. 11-e bolunijilik nysanyny getirip ¢ykara-
lyn. Goy, N kdpbelgili sanyn birlik sifri a, onluk sifri b,
yuzlik sifri ¢, monik sifri d we s.m. bolsun, onda N sany
N=a+10b+100c+1000d+...=a+10(b+10c+100d+...)
gérnisde yazyp bolar. N sandan 11-e boliinyéan
11¢(b+10c+100d+...) sany ayyralyn.Alnan
a-b-10(c+10d+...) tapawudyn 11-e bélunende sol bir galyn-
dyny beryéandigine g6z yetirmek kyn déaldir. Netijede biz
a-b+c-d+...= (atc+...) — (b+d+...)
sanlary, yagny edil N san 11-e bolunende alynyan galyndy-
ny alarys. Bu yerden 11-e bolunijiligin asakdaky nysany ge-
lip ¢cykyar: tdk orunda yerlesyan sifrlerin jeminden, jubut
orunda yerlesyan sifrlerin jemini ayyrmaly; eger tapawut
nola den ya-da 11-e boliinyan (poloZitel ya-da otrisatel) sana
den bolsa, onda synap goéryan sanymyz 11-e bélinyéndir.
Eger bu sert yerine yetmese, synalyp gorilyan san 11-e ga-
lyndysyz bolinmeyér. 87635064 sanyn 11-e bolinyéandigini
ya-da bolinmeyandigini barlap gorelin: 8+6+5+6=25;
7+3+0+4=14; 25-14=11. Diymek, bu san 11-e galyndysyz
bolunyar.

Mundan basga-da has uly sanlar gin 11-e boltnijiligin
has yonekey nysany hem bar. Bu nysanda synalyan san
sagdan cepe iki sirfri saklayan boleklere bolunyar we bu
bolekler gosulyar. Eger alnan jem 11-e galyndysyz bolinse,
onda synalyan san hem 11-e bollnyér; eger jem 11-e galyn-



dysyz bolunmese, synalyan san hem 11-e galyndysyz bolun-
meyér. Meselem, 528-in 11-e bolunyandigini ya-da bélin-
meyéandigini barlamaly bolsun. 5+28=33; 33-in1 11-e boliin-
yandigi ¢in 528 hem 11-e galyndysyz bélunyandir:
528:11=48. Bu nysan hem yokardaka menzes subut edilyar.

4. Yat bellenen sanlary bilmegiii syrlary

Siz yat bellenen sanlary ayan etmek boyunca gdzbagcy-
lyklara dusansynyz. Bu gézbaggylyk kopleng kabir hasapla-
malary yerine yetirmekligi talap etmekden baslanyar. Mese-
lem, bir sany yat belle, ona 2-ni gos, 3-e kdpelt, 5-i ayyr, yat
belldn sanyny ayyr we s.m. Adatca 4-5 amaly, kahalatlarda
bolsa ondan hem kdp amaly yerine yetirmek hayys edilyér.
Sonra gozbagcy netijede alnan sany sizden sorayar we joga-
by esiden badyna sizi hayran galdyryp, yat belldn sanynyzy
aydyar. Bu gozbagcylygyn syry ol diyen ¢ylsyrymly bolman,
onun esasynda denlemeleri ¢cézmek duryar.

Meselem, gbzbagcy asakdaky tablisanyn cep stttnindaki
amallary yerine yetirmekligi size hodirléan bolsun.

Bir san yat belle, X

ona 2-ni gos, X+2
netijani 3-e kopelt, 3X+6
5-i ayyr, 3x+1
oylan sanyny ayyr, 2x+1
2-8 kopelt, 4x+2
1-i ayyr. 4x+1

......

zi sizden sorayar we sizin jogabynyzy esiden badyna yat bel-
lan sanynyzy aydyp beryér. Gozbagcynyn syryny bilmek
ucin yokardaky tablisanyn ikinji sitiinine seretmek yeterlik-
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dir. Tablisanyn ikinji stitlininde g6zbaggynyn aydanlary
algebra diline gecirlendir. Gornlsi yaly , siz x sany yat
belldn bolsanyz, dhli amallary yerine yetirenden son 4x+1
yat bell&n sanynyzy ayan etmek kyngylyk déretmeyar. Mysal
ucin, goy siz 33 netijani alandygynyzy gdzbagca aydypsyiyz
diyelin. Onda gozbabgy 4x+1=33 denlemani calt yatdan
¢ozip, sizin ilkibasdaky yat bellan x=8 sanynyzy tapyar.
Basgaca aydanda ol ahyrky netijeden 1-i ayryp, alnan
netijani 4-e bolyar ((33-1):4=8). Eger sizin alan in sonky
24:4=6 amallary yerine yetirip, sizin ilikibasda 6 sany yat
bellandiginizi aydyp beryar.

Gorsuniz yaly, bu gbzbageylygyn uly bir syry yok. Goz-
bagcy yat bellenen sany tapmak Ugcin aydylan netijénin Us-
tlnde n&hili amallary yerine yetirmelidigini 6ninden bilyér.
Muna dusinenden son, siz-de 6z dostlaryiyzy hayran
galdyryp bilersiniz.

Siz yoldasyniyza bir sany yat bell&p, soiira sol sanyn (s-
tlnde dirli amallary yerine yetirmekligi (meselem, ol sanyn
ustline 2-ni gogmaly, 3-e kopeltmeli, 5-i ayyrmaly we s.m)
hodurlan. Alnan netijani size aydan badyna onun yat bellan
sanyny ayan edyérsiniz. Yoldasyiyz sizi yaliysdyrmak Gicin
yerine yetirydn amallarynyn sanyny has képeldyér we ¢ylsy-
rymlasdyryar. Emma muna garamazdan siz in sonky netije
boyunca yat bellenen sany tapyarsynyz. Mysal (¢in ol 5-i yat
belleydr we onun Ustlinde, size aydyp birnéce amallary yeri-
ne yetiryar.

-Men bir sany yat belledim, ony 2-& kopeltdim, netijesine
3-i gosdum, sorira yat bellan sanymy gosdum, 1-i gosdum,
2-4a kopeltdim, yat bellan sanymy ayyrdym, 3—i ayyrdym,
yene-de yat bellan sanymy ayyrdym, 2-ni ayyrdym, alnan



netijani 2-a kopeltdim, 3-i gosdum we netijede 49-y aldym.
Men haysy sany yat belledim?

Ony hayran galdyryp, siz onun yat bellan sanynyn 5-digini
ayan edyarsiniz. Siz ony nadip bildiniz? Hacanda yoldasynyz
yerine yetirydn amallaryny aydanynda, siz yat bellenilen
sany X bilen belgil&p,onun Ustlinde sol amallary yerine
yetiryarsiniz. Amallar asakdaky tablisada gorkezilen.

Men bir san yat belledim, X
ony 2- kopeltdim, 2X
netijesine 3-i gosdum, 2X+3
sonra oylan sanymy gosdum, 3x+3
indi men 1-i gosdum, 3x+4
2-& kopeltdim, 6x+8
oylan sanymy ayyrdym, 5x+8
3-i ayyrdym, 5x+5
oylan sanymy yene-de ayyrdym, | 4x+5
2-ni ayyrdym, 4x+3
netijani 2-a kopeltdim, 8x+6
3-i gosdum 8x+9

GornUsi yaly, netijede 8x+9 alynyar. 8x+9=49 denlemani
¢ozlp siz yoldasynyzyn yat bell&n sanynyn 5-digini ayan
edyarsiniz. Bu gozbaggylygyn ayratynlygy, ahli amallary
yoldasynyzyn 6zline erkin diizmeklige rugsat beryénliginiz-
dedir. Kabir yagdayda bu gdzbagcylygyn maksadyna yet-
mezligi-de mimkin. Mysal (gin, birndce hasaplamany yerine
yetirenden son x+12 alyndy diyelin. Yoldasyiyz bolsa size:
“Men yat bellan sanymy ayyrdym we netijede 12 alyndy” di-
yip jogap berdi diyelin. Siz 6zgertmeleri yzarlap
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(x+12)-x=12 bolandygyny we hi¢ bir denleménin emele gel-
mandigini, netijede bolsa yat bellenen sany aydyp bilmejek-
diginizi anyarsynyz.

Bu yagdayda ndme etmeli?
Seyle hereket edin! Hacanda nabelli x bolmadyk netije al-
nan mahalynda yolldasynyza: “Saklan! Indi men senden hig
zat soramazdan netijani aydyp biljek: ol 12”. Bu bolsa sizin
yoldasynyzy 6nkiden-de ank-tank eder. Ol hic zat gepleman
“12-ni nadip bildik&?” —diyip hayran galar. Bu yerde yat bel-
lenen san tapylmasa-da, g6zbagcylyk maksadyna yeter.
Asakdaky tablisa seret)

Men bir san yat belledim, X
ona 2-ni gosdum, X+2
netijani 2-4 kopeltdim, 2X+4
sonra 3-i gosdum, 2X+7
yat bell&n sanymy ayyrdym , | x+7
5-i gosdum, X+12
yat bell&n sanymy ayyrdym | 12

Azajyk tlrgunlesik gecirip, siz yoldaslarynyz bilen seyle
g0zbageylyklary yerine yetirip bilersiniz.

5. Oylanyp yatdan bir san bellai!

Menin aydyan amallarymy (ins bilen yerine yetirin, men
bolsa sizin hasaplamalarynyzyn netijesini ayan ederin.
1. Noldan tapawutly 10-dan Kici bir sany yat bellan. Ony 3-e
kopeldin, netijesine 2-ni gosun sonra 3-e kdpeldin, netijesine
¢yzyn. Galan sanyn Ustline 2-ni gosun. Alnan jemi 4-e bolin.
Payyn Ustline 19-y gosun. Sizin hasaplamalarynyzyn netijesi
21-e den boldy.



2. Noldan tapawutly 10-dan Kici bir sany yat bellan. Ony 5-e
kopeldin. Kopeltmek hasylyny ikeldin we onun Ustiine 14-i
Galan sany 3-e bolin we ona 10-y gosun. Siz 12-ni aldynyz.
3. Noldan tapawutly 10-dan Kici bir sany yat bellan we ona
kopeldin. Netijesine 4-i gosun. Alnan sany 3-e kdpeldin,
netijeden 2-ni ayryn. Siz 100-i aldynyz.

4. Noldan tapawutly 10-dan Kici bir sany yat bellan. Ony 5-e
kopeldin. Alnan sany ikeldin netijesinden oylan sanynyzy
ayryn. Alnan tapawutdaky sanyn sifrlerini gosuri. Netijesine
2-ni gosun. Jemi kwadrata goterin. Alnan sandan 10-y ayryn.
Tapawudy 3-e bolun. Siz 37-ni aldynyz.

5. Noldan tapawutly 10-dan Kici bir sany yat bellan. Ony

sifrlerini gosun. 7-ni gosun. Sizde 16 san alyndy.

6. Ikibelgili sany yat bell&n.Ona 7-ni gosun. 110-dan alnan
jemi ayyryn. Tapawuda 15-i gosun. Netija yat belléan sanyny-
zy gosun. Alnan sany 2-a bolin. Netijeden 9-y ayryn.
Tapawudy 3-e kopeldin. Siz 150-ni aldynyz.

7. 100-den kigi sany yat bellan. Ona 12-ni gosun. 130-dan
alnan jemi ayryn. Tapawuda 5-i gosun. Netija yat bellan sa-
nynyzy gosun. Jemden 120-ni ayryn. Tapawudy 7-a kopel-
din. 1-i ayyryn. Galanyny 2-& bolun. 30-y gosun. Siz 40-y
aldynyz.

8. Noldan tapawutly islendik sany yat bellan. Ony ikeldin, al-
nan sana 1-i gosuii. Yene-de alnan sany 5-e kopeldin. Ahyr-
ky sifrden basga ahlisini taslan. Galan sifri 6z-6ztine kopel-
din. Netijede alnan sanyn sifrlerini gosun. Siz 7-ni aldynyz.
9. 100-den kigi sany yat bellan. Ona 20-ni gosun. 170-den bu
alnan sany ayryn. Galan sandan 6-ny ayryn. Tapawuda yat
bellan sanynyzy gosun. Alnan sanyn sifrlerini gosun. Alnan
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jemi 6z-0ziine kopeldin. Netijeden 1-i ayryn. Alnan sany 2-&
bolun. 8-i gosun. Siz 48-i aldynyz.

10. Ucbelgili sany yat bellan. Onui sagyndan yene-de sol
sany gaytalap yazyn. Alnan sany 7-a bolin. Netijéni yat bel-
l&n sanynyza bolin. Alnan payy 11-e bolin. Netijani ikeldin.
Alnan sandaky sifrleri gosun. Siz 8-i aldynyz.

11. Noldan tapawutly 10-dan Kici bir sany yat bellan. Ony 2
esse ulaldyn we kopeltmek hasylynyn ustiine 1-i gosun. Al-
nan sany 5-e kopeldin, netijeden 2-ni ayyryn. Alnan tapawu-
dyn Gstline 301-i gosun. Netijedaki ortaky sifri gyzyn we
alnan ikibelgili sanyn Ustline 3-i gosun. Siz 37-ni aldynyz.

6. Ucbelgili sany bilmek

Ucbelgili sany yat bellan. Hazirlikce onyi sonky iki sifrini
taslan. Birinji sifri bolsa ikeldip, onyn Ustline 5-1 gosun, son-
ra alnan jemi 5-e kopeldin, bu kopeltmek hasylynyn dstiine
yat bellan sanynyzyn ikinji sifrini gosun we netijani 10-a
kopeldin. Alnan kopeltmek hasylyna yat bellan sanynyzyn
ucunji sifrini gosun we alan netijanizi mana aydyn. Men
sizin haysy sany yat bellanliginizi aydyp bereyin.

Meselem, goy 387 yat bellenen san bolsun. Ol san bilen
yokardaky amallary yerine yetirelin. Birinji sifri ikeldelin:
3¢2=6. Kopeltmek hasylynyn Usttine 5-i gosalyn: 6+5=11.
Jemi 5-e kopeldelin: 11+5=55. Kopeltmek hasylynyn dstiine
yat bell&n sanymyzyn ikinji sifrini gosalyn: 55+8=63. Jemi
10-a kopeldelin: 63+10=630. Képeltmek hasylynyn (stline
yat bellan sanymyzyn Gglnji sifrini gosalyn: 630+7=637. Bu
alnan netije boyunca gézbaggy yat bellenen sany aydyar. Ol
muny nahili bilyar?!



7. Nahili edip pozulan sifri bilmeli?

Yoldasynyza kopbelgili islendik sany yat bellemegi we ol
sanyn Ustinde asakdaky amallary yerine yetirmekligi hayys
edin:

- Yat bellan sanyiyzy yazyi;

Ol sanyn sifrlerinin orunlaryny islendik tertipde ¢alsyryn;

Bu iki sanyn ulusyndan Kigisini ayyryn;

Alnan tapawudyn noldan tapawutly bir sifrini pozun;

Galan sifrleri islendik tertipde mana aydyn.

Jogap edip siz yoldasyiyza pozulan sifri aydyarsynyz.
Meselem, goy yoldasynyzyn yat bell&n sany 3857 bolsun
we ol asakdaky hasaplamalary yerine yetiripdir diyelin:

3857 ; 8735; 8735-3857=4878
7 sifri gyzyp, yoldasynyz size galan sifrleri asakdaky tertipde
aydyar 8,4,8. Su sifrler arkaly siz pozulan sifri kesgitleyar-
siniz. Onun Ugin siz ndme etmeli?

8. Doglan guntni we ayyny bilmek

Dostunuza bir kagyzda doglan giiniini yazmaklygy hodurlan

hem-de asakdaky amallary yerine yetirmekligi hayys edin:

- Yazylan sany ikeldin;

- Alnan netijani 10-a kopeldin;

- Kopeltmek hasylyna 73-i gosun;

- Jemi 5-e kopeldin;

- Kopeltmek hasylynyn Ustiine doglan ayynyzyn tertip
belgisini gosun.

- Alan netijanizi mana aydyn. Aydylan netije boyunca, siz

ona doglan gunini we ayyny aydyp bilersiniz.

Mysal. Sizin dostunuz awgust aynyn 17-sinde dogulan

bolsun.

172=34; 34¢10=340; 340+73=413; 413+5=2065;

2065+8=2073.
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Yoldasyiyz 2073-i aydyar we siz onui doglan giiniini we
ayyny aydyp beryarsiniz. Ony nahili bilmeli?

9. Gurrundesin yasyny nahili bilmeli?

v

asakdaky amallary hodirléan:

- tapawudy 1-den uly bolan iki sifri bir-birinin yzyndan
yazyn;

- olaryn arasynda islendik tc¢unji sifri yazyn;

- alnan Ucbelgili sanyn sifrlerini ters tertipde yazyp taze
ucbelgili sany alyn;

- bu Ucbelgili sanlaryn ulusyndan Kicisini ayyryn;

- tapawutda alnan sanyn sifrlerini ters tertipde yazyn;

- téze alnan sany tapawut bilen gosun;

- jeme 0z yasynyzy gosun we alnan jemi mana aydyn.

Siz onun nace yasyndadygyny dessine aydyarsynyz.

Meselem, sizin glrrindesiniz 25 yasynda bolsun. Ol

asakdaky amallary yerine yetiryar:

25
275
572

572-275=297
297+792=1089
1089+23=1112

Gurriindesiniz size 1112 sany aydyar, siz onun yasyny
kesgitlap beryarsiniz. Nahili edip ony kesgitleyarsiniz?



10. Gurrundesinin doglan gintni, ayyny we yasyny
nahili bilmeli?

Eger siz bu usulyn mazmunyna dislinseniz, muna menzes
g6zbagcylyklary 6ziniz hem oylap tapyp bilersiniz.

Doglan ayynyzyn tertip belgisini 100-e kdpeldin. Kopelt-
mek hasylyna doglan giininizi gosun. Jemi 2-a kdpeldin we
alnan netijanin dstune 8-i gosun. Tdze jemi 5-e kdpeldin we
ustune 4-i gosun. Alnan sany 10-a kopeldip, stune 4-i go-
sun. Sonra 6z yasynyzyn doly sanyny gosun. Alan netijanizi
ayyny, glnuni we yasyny kesgitleyérsiniz. N&hili edip ony
kesgitleyarsiniz?

11. Masgalanyn duztmini nahili bilmeli?

Eger asakdaky amallary yerine yetirse, siz yoldasynyzyn
erkek we ayal doganlarynyn sanyny kesgitlap bilersiniz:
- erkek doganlarynyzyn sanynyn (stline 3-i gosun;

- jemi 5-e kopeldin;

- kopeltmek hasylyna 20-ni gosun;

- jemi 2-& kopeldin;

- alnan netijé ayal doganlarynyzyn sanyny gosuf;

- jeme 5-i gosun we alnan netijani mana aydyn.

Bu netije boyunca siz onun erkek we ayal doganlarynyn
sanyny dessine aydyp bilersiniz.

Meselem, yoldasynyzyn 4 erkek we 7 ayal dogany bar
bolsun. Ol asakdaky amallary yerine yetiryér:

4+3=7 55¢2=110

7°5=35 110+7=117

35+20=55 117+5=122
122 sany yoldasynyz size aydyar we siz onun ayal we
erkek doganlarynyn sanyny aydyarsynyz. Siz ony nahili
bilmekgi?
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12. Telefon kitaby ulanylyan gézbagcylyk

‘Bu gyzykly gozbageylyk asakdaky yaly yerine yetirilyar.
Yoldagynyza den sifrleri bolmadyk tgbelgili sany yazmagy
hodurlan. Goy, ol 648 yazypdyr diyelin.

846,198
648 891
198 1089

Bu sanyn sifrlerini ters tertipde yazyp, olaryn ulusyndan
Kicisini ayyrmaklygy (eger tapawut iki sifrden dursa olaryn
onunde nol yazylyar) tabsyryn. Alnan tapawutda-da sifrleri
ters tertipde yazyp, ikisini gosmaklygy hayys edisi. Yokarda
gorkezilen amallary ol size gérkezmén, yagny syryny agman
yerine yetiryér. Netijani siz bilyénsiniz diyip géwnine-de
getirmeyér. Sonrasiz yoldasynyza telefon kitabyndan ahyrky
alynan netijanin ilkinji g sifrini (108) anladyan sahypany
acmaklygy hayys edyarsiniz yoldasynyz 108-nji sahypany
acyp sizin sonky tabsyrygynyza garasyar. Agylan sahypanyn
yokarsyndan (ya-da asagyndan ) jemleyji sanyn (1089)
ahyrky sifrine (9) den boan abonentin familiyasyny
tapmaklygy hayys edyérsiniz. Ol 9-njy abonenti tapyar, siz
bolsa ol adamyn familiyasyny we onun telefon belgisini
aydyarsynyz! Sizin bilgirliginiz yoldasynyzyn aklyny hayran
edyar: sebabi ol kellesine gelen ilkinji sany saylap aldy, yone
siz telefonyn eyesinin familiyasyny we telefon belgisini ayan
etdiniz. GOzbagcylygyn syry ndmede?

13. Hayran galdyryjy yatkeslik

Kéhalatlarda gézbagcylar adaty dal yatkesligi bilen toma-
sacylaryn aklyny hayran edyarler. Olar uzyn s6zlemi, sanla-



ryn yzygiderligini we s.m. yatdan aydyp bilyarler. Sizde hem
yoldaslarynyzy seyle yatkeslik bilen hayran galdyrar yaly
ukyp bar. Bu gdzbagcylygy asakdaky yaly amala asyryp bo-
lar. 50 sany kagyz boéleklerini tayyarlap, olarda sanlary we
harplary yazmaly. Seylelikde her kartockada uly san we onun
yokarky cep burcunda latyn elipbiyindéki harp hem-de sifr
yazylyar. Kartockalary yoldaslarynyza (tomasycylara) paylap
berin we olara her kartockada haysy sanlaryn yazy-
landygyny bilyandiginizi bildiris edip aydyn. Goy, olar size
dine kartogkanyn harpyny we sifrini aytsyn ( A1, C4 we
s.m.), siz bolsa bada-bat kartockadaky yazylan sany ayan
edersiniz.

Mysal (cin, bir tomasagy size E4 aydanda, siz 10128224
sany aytmaly.

A B C D E
24020 |36030 | 48040 |510050 | 612060
Al B1 Cl D1 E1
34212 | 46223 58234 | 610245 | 712256
A2 B2 C2 D2 E2
44404 | 56416 | 68428 | 7104310 | 3124412
A3 B3 C3 D3 E3
54616 | 66609 | 786112 |8106215 | 9126318
Ad B4 C4 D4 E4
64828 | 768112 |888016 |9108120 | 10128224
A5 B5 C5 D5 ES
750310 | 870215 |990120 | 10110025 | 11130130
A6 B6 C6 D6 E6
852412 | 972318 | 1092224 | 11112130 | 12132036
A7 B7 C7 D7 E7
954514 | 1074421 | 1194328 | 12114235 | 13134142
A8 B8 C8 D8 ES
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1056616 | 1176524 | 1296432 | 13116340 | 14136248

A9 B9 (03°) D9 E9
1158718 | 1278627 | 1398536 | 14118445 | 15138354

Sanlaryn 6ran uzyn, sany hem 50 bolandygy Ugin sizin
sungaty-fiyz tomasagcylary hayran galdyrar. Yéne siz &hli 50
sany uzyn sanlary yat tutmaly dal. Hakykat has yonekey.
Gozbageylygyn syry ndmede?

14. Ajayyp yatkeslik

Kagyz listine 20-25 sifri bolan uly san yazyarsyiyz we to-
masygylara su sanyn ahli sifrini su yzygiderlikde gaytalap
biljekdiginizi duyduryasynyz. Biz yzygiderlikde hig hili ka-
nunlayyklygyn yokdugyna seretmezden siz gézbagcylygy
yokary derejede geciryérsiniz. Siz bu isi n&hili edip amala
asyrdynyz?

15. Néhili edip yazylmadyk sanlaryn
jemini bilmeli?

Siz wagtlayynca ditie birisi yazylan (i¢ sanyn jemini ayan
etmege calysyarsynyz. Gozbagcylyk seyle yerine yetirilyar:

Siz yoldasynyza islendik kopbelgili sany yazmagy hoddrle-
yarsiniz: bu birinji gosulyjydyr. Goy ol 84706 sany yazsyn,
onda ikinji we t¢unji sanlara orun galdyryp doly yazylmadyk
Uc sanyn jemini éndnden yazyarsynyz:

1-nji gosulyjy 84706

2-nji gosulyjy

3-njigosulyly ...

Jemi: 184705




Ondan son yoldasynyz ikinji sany yazyar (birinji san nace
belgili bolsa, ikinji san hem sonca belgili bolmaly), Gcinji
gosulyjyny siz 6ziiniz yazmaly:

1-nji gosulyjy 84706
2-nji gosulyjy 30485
3-nji gosulyjy 69514

Jemi: 184705

Jemin dogry tapylandygy siibhesizdir. G6zbaggylygyn syry
nédmede?

16. Calt kub kok almak

Kub kdk almak boyunca gdzbagcylyk tomasacgylaryn birini
sahna cagyryp 1-den 100-e ¢enli islendik sany almagy we sol
sanyn kubuny calt hasaplap, netijani size aytmakdan baslan-
yar. Ondan sonra gdzbagcy bada-bat sol sandan alnan kub
koki ayan edyar.

Bu gozbageylygy gorkezmek Gcin ilki bilen 1-den 10-a
cenli sanlaryn kublaryny yatdan bilmek zerurdyr:
1°=1; 2°=8; 3°=27, 4°=64; 5°=125; 6°=216; 7°=343;
8°=512; 9°=729; 10°=1000.

Gornusi yaly, 2 we 3-den we 7 we 8-den beyleki sanlar 6z
kublarynyn ahyrky sifri bilen gabat gelyar. 2 we 3, 7 we 8
sanlaryn kubunyn ahyrky sifri 10 bilen kuba géterilyén sanyn
tapawudyna dendir. Bu maglumatlar ¢alt kub kék almak tgin
ulanylyar. Goy, tomasacy kabir sany kuba goterip size
250047 sany aytsyn. Bu sanyn ahyrky sifri 7, sonun G¢in kub
kokun ahyrky sifri 3 bolmalydyr. Gozlenyan sanyn birinji
sifrini agakdaky yaly taparys. Kubun ahyrky g sifrini ¢yzya-
rys (onun sifrlerinin sanyna bagly bolmazdan) we olaryn
onundaki sifrlere ins beryéris. Bizin alan yagdayymyzda bu
san 250. 250 san kublar tablisasynda 6-nyn we 7-nin
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kublarynyn arasynda yerlesyar. Olaryn Kicisi bizin
mysalymyzda 6-dyr we ol kub kokun birinji sifridir. Sonun
tcin dogry jogap 63 bolar. Isin 6zenine onat distinmek Ggin
yene-de bir mysala seredelin. Goy 19683 san aydylan bolsun.
Onun ahyrky sifri 3 bolandygy tcin, hut kokin ahyrky sifri 7
bolar. Ol sanyn ahyrky 3 sifrini ¢yzyp 19 sany alarys. 19 san
2-nin we 3-Un kublarynyn arasynda yerlesyar. Sol sanlaryn
Kicisi 2, diymek gdzlenyan kub kék 27 bolmalydyr.

Okyjylara, tomasacylara bu gdzbagcylyk tasin gorinyan
bolsa-da, yokary derejeli kdkleri almagyn has yenil usullary-
da bar. Olaryn in yenillerinin birisi 5-nji derejeli kok almak-
dyr, sebébi islendik san we onun basinji derejesi hemise sol
bir sifr bilen tamamlanyar.

17. Fibonagginin sanlaryny gosmak

Uclinji sandan baslap her bir san 6niindaki iki sanyn jemine
den bolan san yzygiderligine fibonaccinin sanlary diyilyér.

8
5
13
18
31
49
80
129
209
338



Fibonagcginin sanlary bilen baglanysykly gézbagcylyk seyle
gorkezilyar: gézbagcy tomasacgylaryn birine iki sany sany
bir-birinin asagyndan yazmaklygy hayys edyér. Mysal (icin 8
we 5 yazylyar. Sonra bu sanlar bilen baglanysykly 10
agzadan ybarat fibonagginin sanlary yazylyar. Sanlar yazyl-
yan dowriinde gdzbagca ol sanlar gérkezilmeyar. Sorira
g6zbagey yazylan sanlara seredip bada-bat ol sanlaryn jemini
aydyar. Sol jemi tapmak (¢in ona dinie asakdan dordiinji sany
11-e yatdan kdpeltmek yeterlikdir. Bizin yzygiderligimizde
asakdan 4-nji orunda 80-in bolandygy U¢in

80+11=880
gozlenyén jem bolar.

18. Yat belenen san bilen gecirilyan amallaryii
netijesini 0nunden bilmek

In bir gadymy gdzbagcylyklaryn biri-de yat bellenen san
bilen gecirilyan amallaryn netijesini 6niinden bilmekdir. Bir
adama bir sany yat bellemek, onun Ustlinde birndce amallary
yerine yetirmek we netijesini gozbagca aytmak teklip edil-
yar. Bu aydylan san bolsa gozbagcynyn 6in méalim eden sany
bilen gabat gelyar. G6zbaggylyk seyle yerine yetirilyér: to-
masaca bir sany yat bellemek, ony ikeltmek, alnan netijé 8
gosmak, bu jemi ikd bolmek we in ahyrynda paydan yat bel-
lenen sany ayyrmak teklip edilyér. Jogapda hemise sizin ho-
dirléan sanynyzyn (8) yarysy (4) emele geler. Eger tomasaca
10-y gosmak teklip edilen bolsa jogapda 5 alnardy.

Suna menzes has gyzykly gozbaggylyklaryn biri-de toma-
saca doglan yylyny yazmakdan we onun Ustiine, onun dur-
musunda bolup gecen yatdan ¢ykmajak wakanyn bolan yyly-
ny gosmagy teklip etmekden baslanyar. Emele gelen jemin
ustline ol 6z yasyny-da, ahyrynda yatdan gykmajak wakadan
son gecgen yyl sanyny-da gosmaly bolyar. Tomasacylaryn

S7

arasynda dine kabirleri agzalan 4 sanyn jeminin hemise Usti-
mizdaki yylyn 2 essesine dendigine duslnip biler. Sonun
ucin siz 6nunden alynmaly jemi bilersiniz. Eger No-doglan
yyly, N;-yatdan ¢ykmajak wakanyn bolan yyly, N,-stlimiz-
déki yyl bolsa, onda
N0+Nl+(N2-N0)+(N2-Nl):2N2 bolar.

Tomasagylar tarapyndan alnan jemler denesdirilip gorlende,
olaryn &hlisinin sol bir sandygy yize ¢ykyar. Gozbaggylygy
synlanlaryn kopisinde tomasagynyn yazan 4 sanyny sizin
onunden bilyandiginiz barada nadogry pikir hem dorar.
Hakykatda welin siz olaryn yazan sanlarynyn birini-de
bilmeyérsiniz. Siz tomasagydan yas sanyny gosmagy teklip
edeninizde 31-nji dekabra cenli doljak yasyny almalydygyny
yatlatmagy unutman. Yogsam bolmasa, onun doly yasy
hasaplanylanda onun sizin yalnysmagynyza alyp gelmegi
mumkindir.

Gozbageylygy ¢cymsyramlasdyrmak Ggin alnan jemin Us-
tline 6n bilyan sanynyzy, meselem, 6ydéki adamlaryn sany-
ny-da gosdurmak bolar. Onun Gcin Ustinizddki yylyn 2 es-
sesine ol sany énunden gosup goymak maksadalayyk bolar.
Seyle edilse gbzbaggylygyn syrynyn calt Gstiinin agylmazly-
gy Ucin onayly bolar. Ol gbzbaggylygy gaytalamaly bolan
yagday yize ¢ykan mahalynda yylyn iki essesinin Ustline
gosmak Ugcin basga sanlary-da ulanmak mimkin (mysal Ggin,
Ustlnizdéki ayyn gin sany we s.m.).

19. Dokuzlyk we onun syrlary

Dokuzlyk bilen baglanysykly gézbaggylyklaryn in ajayyp-
larynyn birine seredelin. Gorkezilyan dowrinde tomasacy-
dan hic bir zadyn soralmayandygy bu gézbagcylygyn gym-
matyny has-da artdyryar. Kébir kyncylyklara seretmezden,
onat tirgenlesik gecirilen mahalynda, tomasagynyn yat bel-
lan sanyny ayan etmeklige mumkingcilik tapylyar. Bu g6z-



bagcylygy gorkezmekligi asakdaky adimler boyunca alyp
gitmeli:

1. Siz bir tomasagydan 1-den 10-a (10 hem giryar) cenli
islendik sany yat bellemegi hayys edyarsiniz.

2. Ol sany 3-e kopeltmegi buyuryarsynyz .

3. Kopeltmek hasylyny 2-& bolmegi tabsyryarsynyz.

4. Alnan payda garysyk sanyn ya-da bitin sanyn alnandygy-
ny anyklamaly bolyar. Ol asakdaky yaly amala asyrylyar:
Ahyrky netijani yene-de bir gezek 3-e kdpeltmegi hayys
edersiniz. Eger tomasacy bu adimi calt yerine yetirse, onda
adimi yerine etirmekde ikirjinlense, onda onun garysyk san
bilen is salysyandygy barada netij& gelmek bolar. Kéhalatda
tomasacynyn “Sanyn drob bélegini ndme etmeli?” diyip so-
ramagy-da mimkindir. Tomasagynyn garysyk san alandygy-
ny anan bolsanyz seyle diyip bilersiniz: “Siz garysyk san al-
dynyz, seyle d&lmi? Sol sany uly tarapa tegelekl&p, bitin san
almagynyzy hayys edyarin. Mysal Ggin, eger siz 10,5 alan
bolsanyz, onun ornuna 11-i alyn. Sonra 3-e kdpeltmegi ama-
la asyryn”. Eger pay garysyk san bolsa, yat bellemeli “¢6z-
gltli san” 1. Eger pay bditin san bolsa, hi¢ zady yat bellemeli
dal.

5. Onki gorkezménize layyk 3-e kopeldilenden so, toma-
saca tdzeden 2-4 bolmekligi tabsyrmaly.

6. Sonra yene-de garysyk sanyn ya-da bitin sanyn emele
gelendigini yokardaky yaly, anyklamak zerur. Eger garysyk
san alnan bolsa, edil 6nki yaly ol sany tegeleklemegi tabsy-
ryit hem-de “¢6z-gutli san” hokmiinde 2-ni yat bellan. Pay
bltin san bolsa, hi¢ zady yat bellemeli dal .

7. Netija 2-ni gosmagy teklip edin.

8. Jemden 11-i ayyrmaklygy soran. Bilsiniz yaly, ahyrky iki
amal 9-y ayyrmaklygy anladyar; yone edilen artykmag &dim-
ler 9-lygyn syryny acmazlyk (gcin yerine yetirilyar.
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9. Eger tomasacy emele gelen sanyi Kigidigi tgin 11-i ay-
ryp bolmajakdygyny aydanynda, siz bada-bat onun ilkibasda-
Ky yat bell&n sanyny aydyp bilersiniz. Siz ¢ozgutli san diyip
1-i yatlan bolsanyz, onda onun yat belldn sany 1 bolmaly;
2-ni yatlan bolsanyz, onda onun yat bellan sany-da 2 bolma-
ly. Eger ¢Ozgutli sanlaryn ikisini-de yatlan bolsanyz, onda
yat bellenen san (1+2=3) 3-e dendir. Eger hic zat yatlama-
dyk bolsaryz, onda onun yat belldn sany 4 bolmaly (bu yag-
dayda 8-nji 4dimde jemden 11 ayrylanda O alynyar).

Eger tomasacgy ahyrky jemdenl11-i ayrmagy amala asyrsa,
onda onun yat bellan sanynyn 4-den uludygy gelip ¢ykyar.
Bu halda 4-i “¢6zgltli san” hékmiinde yat bellan we gézbag-
cylygy asakdaky yaly dowam etdirin:

10. Ahyrky netijanin Ustline 2-ni gosun.

11. Jemden 11-i ayyryn.

Eger bu ayyrmak amalyny yerine yetirmek mimkin bolmasa,
onda “¢6zgutli sanlary (sol sanda sonky yat bellenen ¢ozgutli
san 4-i hem) gosup yat bellenen sany tapyarys. Eger tomasa-
¢y bu ayyrmak amalyny hem yerine yetirse, onda yene-de bir
4-i “¢Ozgutli san” hokmunde yat belldp we olaryn &hlisini
gosup, yat bellenen sany tapyp bilersiniz. Gordymége bu
g6zbagcylyk oran cylsyrymly yaly. Emma tirgenlesik isleri
gecirilse, bu gézbageylygy ussatlyk bilen yerine yetirip bol-
yar. Mysal hékminde 1, 5, 9 sanlar; 2, 6, 10 sanlar; 3,7
sanlar; 4, 8 sanlar yat bellenende yerine yetirilyéan islere syn
edelin.

1.1 1. 5 1. 9 (yat bellenen sanlar)
2. 13=3 2. 5¢3=15 2. 9¢3=27

3. 3:2=1,5 3. 15:2=7,5 3. 27:2=135
4.15~23=6 (1) 4.7,5~83=16 (1) 4.13,5x143=42 (1)
5. 6:2=3 5. 16:2=8 5. 42:2=21

3+2-11 8+2-11=1; 1+2-11 21+42-11=12; 12+2-11=3



GornUsi yaly, birinji halda 11-i ayyrmak mimkin dal. Diy-
mek, yat bellenen ¢ozgutli san (1) tomasacynyn yat bellén
sany. Ikinji hal-da birinji sapar 11-i ayyrmak mimkin, emma
ikinji sapar mimkin dal. Diymek, yat bellenen ¢ozgdtli sa-
nyn (1) we 4-in jemi, yagny 5 tomasacynyn yat bellén sany.
Uclinji halda ikinji gezek hem 11-i ayyryp bolyar. Diymek,
yat bellenen ¢ozgutli sanyn (1) we iki sany 4-in jemi
1+4+4=9 tomasacynyn yat belldn sanydyr.

1.2 1. 6 1. 10 (yat bellenen sanlar)
2. 23=6 2. 6+3=18 2.103=30
3.6:2=3 3. 18:2=9 3.30:2=15
4. 3¢3=9 4. 9e3=27 4. 15¢3=45

5.9:2=45~5(2) 5.27:2=13,5~14 (2) 5. 45:2=22,5~23 (2)
5+2-11  14+2-11=7; 742 -11  23+2-11=14; 14+2-11=4
GornUsi yaly, birinji halda 11-i ayyrmak mimkin dal. Diy-
mek, yat bellenen ¢ozgutli san (2) tomasacynyn yat bellén
sany. Ikinji hal-da birinji sapar 11-i ayyrmak mimkin, emma
ikinji sapar mimkin dal. Diymek, yat bellenen ¢ozgditli sa-
nyn (2) we 4-in jemi,yagny 6 tomasagynyn yat bellan sany.
Uclinji halda ikinji gezek hem 11-i ayyryp bolyar. Diymek,
yat bellenen ¢ozgutli sanyn (2) we iki sany 4-in jemi
2+4+4=10 tomasagynyn yat bellan sanydyr.

1.3 1. 7 (yat bellenen sanlar)
2. 3%3=9 2. 7+3=21
3.9:2=45~5 (1) 3. 21:2=10,5~11 (1)

4. 5¢3=15 4. 113=33
5.15:2=7,5~8 (2) 5. 33:2=16,5~17 (2)
8+2-11 17+2-11=8; 8+2 -11

GornUsi yaly, birinji halda 11-i ayyrmak mimkin dal. Diy-
mek, yat bellenen ¢ozgutli sanlaryn jemi 1+2=3 tomasacy-
nyn yat belldn sany. Ikinji halda birinji sapar 11-i ayyrmak
mumkin, emma ikinji sapar mimkin dal. Diymek, yat belle-
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nen ¢ozgitli sanlaryn we 4-in jemi, yagny 1+2+4=7 toma-
sacynyn yat bellan sany.

1.4 1. 8 (yat bellenen sanlar)
2. 4¢3=12 2. 8¢3=24
3.12:2=6 3. 24:2=12
4. 63=18 4. 123=36
5.18:2=9 5. 36:2=18
9+2-11=0 18+2-11=9; 9+2 -11=11

Gorniisi yaly, birinji halda 11 ayrylanda 0 alyndy. Yat bel-
lenen cozgutli san yok. Diymek, tomasacynyn yat bellén sa-
ny 4-e den. IKinji halda birinji sapar 11-i ayyrmak mamkin,
emma ikinji saparda 11 ayyrylanda 0 alyndy.Yat bellenen
cozgutli san yok. Diymek, tomasacynyn yat bellan sany
4+4=8.

Goraymage bu gdzbageylygy yerine yetirmek éran kyn
yaly. Emma kabir tirgenlesikden sonra bu adimler sizin tgin
hic bir kyngylyk déretmez. Elbetde 9-lygy ayyrmagy drli
usullar boyunca amala asyryp bolar. Biz in sonky netija 2-ni
gosduryp, sonra 11-i ayyrtdyk. Emma 5-i gosduryp 14-i
ayyrtmak ya-da 3-i gosduryp 12-ni ayyrtmak we s.m. hem
bolar. Munun yaly 6zgertmeler gozbaggylygyn syrynyn agyl-
mazlygy tc¢in méhimdir. Bu gdzbaggylygy birnéce sapar
gorkezenden soiira siz buyruklary tomasacyda hic hili giiman
doremez yaly berip bilersiniz. Sonda ol, 6z jogaplary bilen
sizi gerekli maglumatlar bilen pjln edyénligini asla pikirine
hem getirmez.

Agzalan gozbagcylygyn syry 9 sanyn héasiyetlerine esasla-
nandyr. 9-yn tasin ayratynlygy ulanylyan yene-de birnéce
gOzbaggylyklar bar. Mysal tgin, 1-nji we 3-nji sifrleri durli
bolan islendik tcbelgili sany ters tertipde yazyp, ulusyndan
Kicisini ayyrsak, biz hemise ortada 9 we gyraky sifrlerinin
jemi 9 bolan tapawudy alarys. Bu bolsa, difie 1-nji ya-da



3-nji sifri boyunga tapawudyn netijesini ayan etmége mim-
kincilik doredyar. Eger indi tapawudy ters tertipde yazyp, bu
iki sany gossak, jem 1089-a den bolar.

Sanlar bilen gorkezilyén yorglnli gézbagcylyklaryn biri
asakdakydan ybaratdyr. 1089 san ontinden bir list kagyza
yazylyar we tersine dwrdlip stolyn tstiinde goyulyar. Toma-
sacy yokarda gorkezilen amallary yerine yetirip, 1089-a den
netijani alandan son, listi galdyryp jogabyny 6n yazandygy-
nyzy gorkezyarsiniz. Has gyzykly bolmagy Ugin ilkinji gezek
listi ters gorkezmeli. Onda yazylan san 6801 bolar, bu bolsa
nadogry jogapdyr. Yiiziinize hayran galan yaly gornis berip,
sonra listi nddogry alandygynyz (gin 6tung soran. Ony
180°-a dwrip , dogry 1089 sany gorkezin.

20. Sanyn sifrler kokunin syrlary

Eger 98672 sanyn ahli sifrlerini gossak, 32 alnar; 32-nin
sifrlerini gosup, 5 alarys. 5-e 98672 sanyn sifrler koki diyil-
yar. Sanyn sifrler kokini has ¢alt tapmak (cin sandaky do-
kuzluklary taglamak usuly ulanylyar. Goy, 87345691 sanyn
sifrler kokuni tapmak gerek bolsun. 8+7+3=18; 1+8=9 we
4+5=9 bolany (cin 8, 7, 3, 4, 5 sifrleri taslayarys. Sonra 6, 9,
1 sifrlerden 9-y taslap we 6-a 1-i gosup 7-ni alyarys. Diy-
mek, 7 ilkibasdaky alan sanymyzyn sifrler kokudir.

Gorkezilyan gozbagcylyklaryn kopusi sifrler koki 9-a den
bolan sanlar bilen baglanysyklydyr. Emma muna garamaz-
dan bu gbézbagcylyklar tomasacyda “Jogaplar tétanleyin
alyndy” diyen pikiri déredyar. Islendik san 9-a kdpeldilenden
sonra alnan képeltmek hasylynyn sifrler kdki 9-a den bolyar.
Tomasaca sifrler koki 9-a den bolan san alnar yaly birnace
amallary yerine yetirmek tabsyrylyar. Sonra alnan jogapdaky
islendik sifrin (noldan basga) dasyny galam bilen aylap bel-
lik etmek we galan sifrleri islendik tertipde aytmak hodrle-
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nilyar. Hic bir zady gérmeyéndigine garamazdan, gbzbagcy
dasy aylanan sifri kyncylyksyz ayan edip biler. Onun (gin
tomasagynyn aydan sifrlerini gosmaly, dokuzlyklary tasla-
maly. Ahyrky sifr gézbagca aydylanda ol eyydm bu san kop-
[Uginin sifrler kokini biler. Eger alnan kdk dokuzlyk bolsa,
onda dasy galam bilen aylanan san 9-dyr. Basga yagdaylarda
dasy aylanan sifri tapmak ticin 9-dan, alnan sifrler kékini
ayyrmak yeterlikdir. Sifrler koki 9-a den sany almak maksa-
dy bilen gecirilip bilinjek hasaplamalaryn kébirlerine mysal
hékmiinde seredelin.

1. Islendik sany (islendikce uly san bolup biler) yazyn we
islendik tertipde sifrlerinin yerlerini calsyryp, tdze san alyn.
Ol sanlarynn ulysyndan Kigisini ayryn.

2. Islendik san yazyn, onun ahli sifrlerini gosun we alnan
jemi ilkibasdaky sandan ayyryn.

3. Islendik san yazyn, onun sifrlerinin jemini tapyn ony 9-a
kopeldin we netijani ilkibasdaky sana gosun. Sonda bu jemin
sifrler koki berlen sanyn sifrler kokiine den bolar.

4. Haysyda bolsa bir san yazyn, ony 9-a ya-da 9-a bolinyan
sana kopeldin (&hli 9-a bélinyan sanlaryn sifrler koki dokuz-
dyr we tersine, sifrler koki 9 bolan islendik san 9-a bélunyan-
dir).

5. Haysyda bolsa bir sany yazyn we onun sifrleriniin ornuny
(islendik tertipde) Uytgedin. Ol sanlary gosun, alnan netijani
kwadrata goterin.

Eger sifrler koki 9 bolan sanlaryn alnys usulyny tomasagy-
lardan has gizlejek bolsanyz, esasy amalyi (9-a kopeltme-
gin) 6n yanyndan durli sanlary girizip bilersiniz. Mysal (gin,
tomasaca jubusindaki tennelerin ya-da pullaryn sanyny yaz-
magy, ony otagdaky adam sanyna kopeltmegi, bu kopeltmek
hasylynyn Ustiine durmusyndaky yatdan ¢ykmajak waka bo-
lan yyly gosmagy we s.m., ahyrynda-da netijani 9-a kopelt-
mekligi hodirlap bilersiniz. Dine ahyrky yerine yetirilen



esasy amalyn sifrler koki 9 bolan sany almaga mumkingilik
beryandigini yatdan ¢ykarmaly daldir. Bu san alnan badyna
siz tomasaga islendik sifrin dagyny galam bilen aylamagy
hodurlap, yokardaky beyan edilen usulda gozbagcylyk gor-
kezip bilersiniz.

21. Yasy bilmek

Kabir adamyn yasyny bilmekligin gyzykly usullarynyn biri
dokuzlyk sifrler kdki bolan san bilen baglanysyklydyr. To-
masaca islendik sany yat belldp, ony 9-a kdpeltmek we al-
nan kopeltmek hasylyna 6z yasyny gosmak hédurlenyér. Ol
ahyrky netijani size aydyar. Alnan jem boyunga tomasacgy-
nyn yasyny bilmek kyn daldir. llkibasda jemin sifrler kdkini
tapmaly. Sonra ol kdke birndce gezek dokuzlyklary gosmaly.
Hacanda alnan san tomasacynyn yasyna layygrak gelse, ony
ayan etmeli. Sol hem tomasagynyn yasy bolar.

Goy siz tomasaca islendik sany yazdyryp, ony 9-a kdpel-
denden son alnan jem 2826 bolsun diyelin. Ol sana ¢zunin 40
yasyny gosup size 2866 sany aydyar. Oz gezegiiizde siz
sol sanyn sifrler kokinin 4-e dendigini ¢alt tapmaly, 4-e do-
kuzlyklary gosup 13, 22, 31, 40, 49 we s.m. sanlary almaly.
Adamyn kesbine seredip, 9 yas yaliiysmagyn &htimallygy-
yasy emele gelen yzygiderlikden saylap almaly. Mysalymyz-
da tomasacynyn yasy hokmunde 40-y alyarys.

Hasapcylar we dernewciler gosmagyn we kopeltmegin
dogrulygyny sifrler kokinin kdmegi bilen barlayarlar. Mysal
ucin, eger ahli gosulyjylaryn sifrler kdklerinin jeminin sifrler
koki bilen jemin sifrler koki den bolmasa, onda hasaplamada
yaliys goyberilendir. Eger denesdirilende ol kokler den bol-
sa, gosmak dogry yerine yetirilendir. Bu yagdayy asakda be-
yan ediljek gbzbagcylykda gorkezelin.
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22. Gosmakly gézbagcylyk

Kimdir birine gosmaga degisli mesele diizmegi hodurlap,
ahli gosulyjylary sitiin gornusinde biri-birinin asagyndan
yazdyrmaly. Turgenlesenden son siz ol yazyanca ahli yazy-
lan sanlaryn sifrler kokini tapyp we yat bell&p yetisersiniz.
Sorira ters bakyp, gosmagy yerine yetirmegi hayys etmeli.
Eger tomasagy alnan jemdaki noldan tapawutly bir sifrin da-
syny galam bilen aylasa, galanlaryny bolsa islendik tertipde
aytsa, siz dasy aylanan sifri ayan edip bilersiniz. Onun Ugin
siz ahyrky aydylan sifrler toparynyn sifrler kokini tapmaly
we ilkibasdaky tapylan we yat bellenen sifrler kokiinden
ayyrmaly. Eger ikinji kok birinjiden uly bolsa, ayyrmazdan
on birinji sifrler kdkiine dokuzlyk gosun. Eger kokler den
bolsa, onda bellenen san dokuzlykdyr.

23. Kopeltmekli gozbageylyk

Onka menzes gozbageylygy kopeltmage degisli yumuslary
diizmek arkaly hem yerine yetirip bolar. Bu yerde biz iki ko-
peldijinin sifrler kdklerinin kdpeltmek hasylynyn sifrler ko-
kinin, képeltmek hasylynyn sifrler kokiine den bolyandygy-
na esaslanyarys. Kimdir-birine 5 ya-da 6 belgili uly sany
yazmagy we onun asagyndan basga bir uly sany yazmagy
teklip edyarsiniz. Ol yazyanca siz ol kdpeldijilerin sifrler
koklerini hasaplap, sonra olaryn kdpeltmek hasylynyn sifrler
kokuni tapyp yatda saklayarsynyz. Indi siz arkanyza ters 6w-
rilip, tomasaca yazan sanlaryny kopeltmegi hayys edyérsi-
niz. Sonra kopeltmek hasylynyn noldan basga islendik sifri-
nin dasyny galam bilen aylap bellik etmekligi, galan sifrleri
bolsa islendik tertipde aytmaklygy teklip edin. Edil 6nki
g6zbagcylykdaky yaly siz dasy aylanan sifri, tomasacynyn
aydan sifrler toparynyn sifrler kokiinden, 6nki yatlan sifrler



kokinizi ayryp ayan edip bilersiniz. Eger ikinji kok birinji-
den uly bolsa, yene-de ayyrmazdan énurti birinji kdke do-
kuzlygy gosmaly.

Jogaplar we ¢ozulisler

5.0ylanyp yatdan bir san bellan!

1.Eger yat bellenen san a bolsa, onda yerine yetirilen hasap-
lamalar (3a+2)*3+a=10a+6 yaly bolar.
Gornlsi yaly, ilkinji sifri yat bellenen san, ikinjisi sifri bolsa
6-a den bolan ikibelgili san alynyar. Eger bu ikibelgili sanyn
birinji sifri gyzylsa, onda yat bellenen san yok edilyar. Su
yerde gozbagcylygy gorkezyéane tomasacynyn 6 sany alandy-
gy ayan bolyar. Sonky yerine yetirdilyan amallar dine goz-
bagcylygyn syryny agmazlyk tcin gecirdilyar.
2. Eger yat bellenen san a bolsa, onda yerine yetirilen hasap-
lamalar 5a<2+14-8=10a+6 yaly bolar. 1 gdzbagcylykdaky
yaly, ilkinji sifri yat bellenen san, ikinjisi sifri bolsa 6-a den
bolan ikibelgili san alynyar. Birinji sifr ¢yzdyrylandan soira
tomasacyda 6-nyn alnandygy belli bolyar. Gdzbagcynyn
galan hereketleri dusnuklidir.
3. 1,2,3,...,9 sanlaryn islendigi bilen 29-y gossak, 30-dan
38-e ¢enli sanlaryn haysy hem bolsa biri alnar. Alnan sanyn
sonky sifrini taslap, 3-i alarys. Sonky yerine yetirdilyan
amallar dine gozbagcylygyn syryny agmazlyk Ggin gecirdil-
yar.
4. Eger yat bellenen san a bolsa, onda yerine yetirilen ha-
saplamalar 5a*2-a=9a vyaly bolar. Bu sanyn sifrlerinin jemi
(9-a kopeldilen sany sifrler koki) 9-a defdir. (9+2)?=121;
121-10=111; 111:3=37.
5. Eger yat bellenen san a bolsa, onda yerine yetirilen
hasaplamalar (25a +3)+4=100a+12=a12 yaly bolar.
Bu Ugbelgili sanyn birinji sifri ¢yzylandan sonra 12 alynyar.

12°=144; 1+4+4=9; 9+7=16.
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6. Goy, yat bellenen ikibelgili san a bolsun. Onda asakdaky
yaly amallar gecirilyar: 110-a -7+15+a =118. Gornisi yaly,
bu amallardan sonra tomasacynyn 118 alandygy gdzbagca
belli. 118:2=59; 59-9=50; 50+3=150.
7. Goy, yat bellenen 100-den Kici ikibelgili san a bolsun.
Onda asakdaky yaly amallar gecirilyar: 130-a -12+5+a =123.
Gornusi yaly, bu amallardan somnra tomasacynyn 123
alandygy gOzbagca belli.  123-120=3; 7-3=21; 21-1=20;
20:2=10; 10+30=40.
8. Eger yat bellenen san a bolsa, onda yerine yetirilen hasap-
lamalar (2 a+1)*5=10a+5 yaly bolar. Gérnisi yaly, bu sanyn
in sonky sifri 5. Eger bu sanyn in sonky sifrinden beylekileri
cyzylsa, onda dinie 5 galar. Sonky yerine yetirdilydn amallar
dine gozbaggylygyn syryny agmazlyk tcin gecirdilyér:
5e5=25; 2+5=7.
9. Goy, yat bellenen 100-den Kici ikibelgili san a bolsun.
Onda asakdaky yaly amallar gecirilyar:
170-(a + 20)-6+a =144. Gornusi yaly, bu amallardan sorira
tomasagynyn 144 alandygy gozbagca belli. 1+4+4=9;
9¢9=81; 81-1=80; 80:2=40; 40+8=48.
10. Ucbelgili san iki gezek yazylyp alnan altybelgili sany
abcabc gornisde yazyp bolar. Bu altybelgili sanyn tstiinde
asakdaky yaly 6zgertmeleri geciryaris:

abcabc =100000a +10000b +1000c +100a +10b +c =
=100100a+10010b+1001c =1001- (100a+10b+c) =

=1001-abc;

1001-abc:7=143abc; 143abc:abc=143; 143:11=13;
13¢2=26; 2+6=8. Gdrnusi yaly, 10-njy gézbagcylykda sany
ayan etmek yorite tar esasynda amala asyrylyar. Ucbelgili
sanyn yzyndan ony gaytalap yazmak, sol oylanan sany
1001-e kopeltmek diymekdir (meselem,

356¢1001= 356356).




11. Eger yat bellenen 10-dan kigi san a bolsa, onda yerine
yetirilen hasaplamalar asakdaky yaly bolar:

(2a+1)+5-2+301=3+100+10a +4=3a4.
GornUsi yaly, bu sanyn ortaky sifrini cyzyp 34 alarys.
34+3=37.

Bu g0zbaggylyklaryn &hlisinde dirli usullaryn kémegi
arkaly yat bellenilen san hasaplamalaryn arasyndan
cykardylyar we sonky hasaplamalar gézbagca ayan bolup
baslayar. Agzalanlary g6z 6ndinde tutup, 6zuniz yat
bellenilen sanlary tapmagyn tdze mysallaryny oylap tapyn.

6. Ucbelgili sany bilmek.

Bu gbzbagcylykda her bir sifr bilen nahili amallaryn
yerine yetirilendigini yene-de bir sapar yzarlalyn. Ilkibasda
birinji sifri 2-4, sonra 5-e, soira 10-a kopeldipdik, yagny
jemldp aydanda 2+5¢10=100-e kopeldipdik. Ikinji sifri 10-a
kopeldipdik. Uctinji sifr bolsa tiytgedilman gosulypdy.
Bulardan basga-da olaryn (stline 5¢5¢10, yagny 250
gosulypdy.

Diymek, alnan sandan 250-ni ayyrsak, 100-e kdpeldilen
birinji sifr, gosmak 10-a kdpeldilen ikinji sifr we gosmak
uciinji sifr galar. Has takygy yat bellenilen san galar. Bu
yerden yat bellenen sany bilmegin syry disnukli bolar: ahli
amallar yerine yetirilenden son netijeden 250-ni ayyrmaly.
Sonda yat bellenen san galar.

7. Nahili edip ¢yzylan sifri bilmeli?

Kim 9-a bolunijilik nysanyny bilse, ona islendik sanyi
sifrlerinin jeminin we edil sol sanyn 6zini 9-a bolendaki
galynda dendigini bilyandir. Sonun (gin sol bir sifrlerden,
yone sifrlerinin orunlary tytgedilip dizllen iki sanyn her biri
9-a boliinende alynyan galyndylar hemise den bolyar.
Diymek birinji sandan ikinjini ayranda alynyan tapawut
hokman 9-a galyndysyz bélinmeli (sebébi den galyndylar
ayrylanda nola den bolar). Aydylanlardan ugur alsak,
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yoldasynyz ayyrmagy yerine yetirip 9-a bollinyén san alyar.
Sebaébi size aydylan 8,4,8 sifrler gosulanda 20-& den bolyar,
onda ¢yzylan sifrin 7 boljakdygy iki ugsuzdyr. Ol 20 bilen
bilen gosulanda 9-a bélinyan 27 san alynyar.
8. Doglan gununi we ayyny bilmek
GOzlenyén senani (doglan guni) kesgitlemek tgin ahyrky
netijeden 365-ii ayyyrmaly; alnan tapawudyn ahyrky iki sifri
doglan ayyny we ondaki iki sifri bolsa ol ayyn gunini anla-
dyar. Bizin mysalymyzda 2073-365=1708. 17-08 sanyn Usti
bilen awgust ayynyn 17-sini kesgitleyéris. Bu gozbagcy-
lygyn mazmunyny dislndirelin. Goy, ayyn ginini K, belgi-
sini N harplar bilen belgilélin. Olaryn usttinde degisli
amallary yerine yetirelin:
(2K+10+73)*5+N=100K+N+365.
Gornusi yaly, 365-i ayryp biz K yizlugi we N birligi alyarys.
9. Gurrundesin yasyny nahili bilmeli?
Gozbaggylykda hodirlenilyan amallary birndce gezek
yerine yetirip hemise yasyn Ustune sol bir sanyn, yagny
1089-yn gosulyandygyna g6z yetirmek kyn déldir. Sonun
yasyny bilip bilersiniz. Gézbaggylygy birnéce gezek
gOrkezeninizden sonra syr saklamak Ggin ahyrky
hasaplamalaryn gornisini Gytgetmek maksadalayyk bolar.
Mysal (icin 1089-y 9-a béldurenden sonira paya yasy
gosdurmak we s.m.

10. Gurrindesinin doglan ginini, ayyny we yasyny
nahili bilmeli?

Alnan netijeden 444 sany ayyrmaly. Sonda alnan tapawu-
dyn sonky iki sifri tomasacynyn yasyny, ortaky iki sifri onun
doglan giiniini, basdaky iki sifri bolsa onun doglan ayynyn
tertip belgisini gorkezer. Goy, tomasagy 1985-nji yylyn



oktyabr ayynyn 13-inde doglan bolsun. Onda ol asakdaky
dzgertmeleri yerine yetirer: 10100=1000; 1000+13=1013;
1013+2=2026; 2026+8=2034; 2034+5=10170;
10170+4=10174; 10174+10=101740; 101740+4=101744;
101744+16=101760; 101760-444=10.13.16. Gornisi yaly,
soniky iki sifri tomascynyn yasyny, ortaky iki sifr onun
doglan giinlini, basdaky iki sifr bolsa onun doglan ayynyn
tertip belgisini gorkezyér.

11. Masgalanyn duzumini nahili bilmeli?

Masgalanyn diztmini bilmeklik Ggin ahyrky netijeden 75-i
ayyrmaly.Bizin mysalymyzda: 122-75=47. Tapawudyn
birinji sifri erkek doganlaryn, ikinjisi bolsa ayal doganlaryn
sanyna dendir.

Hakykatdan-da, eger erkek doganlaryn sanyny a, ayal
doganlaryn sanyny bolsa b bilen belgilesek, onda biz
asakdaky amallary yerine yetiryaris:

[(a+3)*5+20]*2+b +5=10a+b +75.
Gornusi yaly, 75 ayrylandan sonra ikibelgili san galyar.
Ol ikibelgili sanyn onluklary a we birlikleri bolsa b den.
Bu g6zbagcylygy dine ayal doganlaryn sanynyi 9-dan
kop bolmadyk halatynda gorkezmek mimkindir.
12. Telefon kitap ulanylyan gézbagcylyk.

Bu gb6zbaggylygyn syry yoldasynyzyn gegiren hasaplama-
larynyn netijesinin size 6ntinden malimligindedir. Sebéabi
islendik tg¢belgili sanyn Gstinde agzalan hasaplamalar yerine
yetirilende netije hemise birmenzes bolyar, yagny elmydama
1089 alynyar. Muna g6z yetirmek kyn déldir.
Gozbageylygy gérkezmezden 6n telefon kitabynyn 108-nji
sahypasyny acyp, yokardan ya-da asakdan 9-njy setirde
yerlesyan telefon belgisine we onun eyesinin adyna,
familiyasyna seretmek we yatlamak uly mekirligi talap
etmeyar.
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13. Hayran galdyryjy yatkeslik.

Bu gozbaggylygyn esasy syry, aydyljak nysandadyr. Al, E4
we s.m. nysan yazylan kagyz ondaky yazylan sany doly
ayan edyar. llkibasda siz A-nyn 20-ni, B-nin 30-y,

C-nin 40-y, D-nin 50-ni, E-nin 60-y anladyanlygyny yatdan
bilmeli. Harpyn yanynda goyulan sifr hem sol harp bilen
bilelikde ké&bir sany anladyar.

Mysal Ugin, Al belgi 21-i, C3 belgi 43-i, E5 belgi bolsa
65-i anladyar. Bu sanyn kdmegi bilen siz kéabir diizgline
esaslanyp, kartockada yazylan uly sanlary dizyarsiniz. Ol
sanlaryn duzllisini mysallarda gorkezelin. Goy, size

su belgé degisli kartockada yazylan sany kesgitlemek duryan
bolsun. Bu belgé 64 degisli. Bu san bilen siz asakdakylary
yerine yetirmeli: 1) onun sifrlerini gogsmaly:  6+4=10;

2) ony ikeldyérsiniz: 64+2=128; 3) onun uly sifrinden
Kicisini ayyrmaly: 6-4=2; 4) ol sanlary kdpeltmeli:
64=24;&hli alnan netijeleri biri-birinin yzyndan yazmaly:
10128224.

Alnan san kartogkadaky yazylan sandyr. Gegirilen
hasaplamalary gysgaca seyle belgilenyar: +, 2, -, », yagny
gosmak, ikeltmek, ayyrmak we kdpeltmek.

D3 kartogckada haysy sanyn yazylandygyny kesgitlalin:
D3-53; 5+3=8; 53¢2=106; 5-3=2; 5¢3=15. G0zlenilyan san
8106215.

B8 kartockada haysy sanyn yazylandygyny kesgitlélin:
B8-38; 3+8=11; 382=76; 8-3=5; 8¢3=24. Gozlenilydn san
1176524.

Bu mekir gbzbagcylygyn syryny agmak orén kyn. Sona
goOré-de bu gozbagcgylyk tomasacylary hayran galdyryar.



14. Ajayyp yatkeslik.

Bu g6zbagcylygyn syry yonekey we gilking. Siz 6z
tanyslarynyzyn birndcesinin telefon belgilerini yzygider
yazmaly.

15. Nahili edip yazylmadyk sanlaryn jemini bilmeli?

Eger bésbelgili sanyn Ustiine 99999 gosulsa, yagny
100000-1, onda sanyn o6ndinde birlik emele geler, yone
ahyryndaky sifr 1 birlik kemeler. Gozbagcylyk hem ona
esaslanandyr. Yatdan birinji gosulyja 99999-y gosup
84706+99999, siz alynmaly 3 sanyn jemini, yagny 184705
yazyarsynyz. Siz dine ikinji we Ucunji gosulyjylaryn jeminin
99999 bolmagy barada aladalanmaly bolarsynyz. Sonun tgin
siz Gglnji gosulyjy yazylanda yatdan ikinji sanyn her bir
sifrini dokuzlykdan ayyrmaly. Bizin mysalymyzda ikinji
gosulyjy 30485; sonun {¢in siz 69514 yazmaly.
30485+69514=99999

Sonun Ugin 6ndnden yazylan netije hékman yerine
yetmeli.
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